úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 25 ÍÁÒÔÁ 2003 Ç.

1. ðÕÓÔØ dim V = 2n. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ~^2V^∗ ÂÉÌÉÎÅÊÎÙÈ ËÏÓÏÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÆÏÒÍ ÎÁ V . äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ (~^2V^∗) × · · · × (~^2V^∗) → det V^∗, (w^1; : : : ; w^n) → (w^1 ∧ · · · ∧ w^n) ÐÏÌÉÌÉÎÅÊÎÏ É ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏ. b) ÅÓÌÉ ŒÙÂÒÁÔØ ÂÁÚÉÓ Œ V É ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ ÂÉÌÉÎÅÊÎÕÀ ÆÏÒÍÕ ÍÁÔÒÉÃÅÊ çÒÁÍÁ, ÔÏ ÉÎÄÕÃÉÒÏ- ŒÁÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ S^n(~^2V^∗) → K ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ÓÔÅÐÅÎÉ n ÏÔ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏŒ ÍÁÔÒÉÃÙ çÒÁÍÁ; c) ÜÔÏÔ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÒÁŒÅÎ ÐÆÁÆÆÉÁÎÕ;

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Pf(C^T AC) = Pf(A) det(C).

3. ðÕÓÔØ A | ËÏÓÏÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ ÒÁÚÍÅÒÁ (2n+1)×(2n+1). ðÕÓÔØ Pf_i(A) | ÐÆÁÆÆÉÁÎ ÍÁÔÒÉÃÙ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÊ ŒÙÞÅÒËÉŒÁÎÉÅÍ i-ÏÊ ÓÔÒÏËÉ É i-ÏÇÏ ÓÔÏÌÂÃÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ^A = (Pf_i(A) Pf_j (A)). 4. ðÕÓÔØ D | ÂÁÚÉÓÎÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ Œ det V , Á D^∗ | ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙÊ ÂÁÚÉÓÎÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ Œ det V^∗. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ w → w ⊢ D^∗ É ¸ → D ⊢ ¸ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÂÒÁÔÎÙÍÉ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁÍÉ ~^kV^{←−}−→ ~^{n−k}V^∗.

5. œÙÐÉÛÉÔÅ ÑŒÎÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ðÌÀËËÅÒÁ ÄÌÑ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ŒÓÅÈ ÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ 2-ŒÅËÔÏÒÏŒ a) Œ ~^2K^4; b) Œ ~^2K^5.