îíõ, 1 ËÕÒÓ 26.03.2003

íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ

ëÏÎÔÒÏÌØÎÁÑ ÒÁÂÏÔÁ.

úÁÄÁÞÁ 1. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ A → A^{−1}, ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ŒÓÅÈ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎ- ÎÙÈ n × n-ÍÁÔÒÉÃ.

úÁÄÁÞÁ 2. üÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ (æ; ) ÓŒÑÚÁÎÙ Ó ÄÅËÁÒÔÏŒÙÍÉ (x; y) ÆÏÒÍÕÌÁÍÉ x = aæ cos ; y = bæ sin (a; b | ËÏÎÓÔÁÎÔÙ). îÁÊÄÉÔÅ ÑËÏÂÉÁÎ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÏÔ ÐÏÌÑÒÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ (r; ’) Ë ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÍ ËÁË ÆÕÎËÃÉÀ ÐÏÌÑÒÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ.

úÁÄÁÞÁ 3. 1) œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ËÁËÉÈ ÔÏÞÅË (x_0; y_0; z_0) ∈ R^3; x_0; y_0; z_0 ¿ 0 ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ

x + y + z = ln(xyz) + 10

ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ z ËÁË ÎÅÑŒÎÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ÏÔ x; y?

2) ðÕÓÔØ (x_0; y_0; z_0) | ÔÁËÁÑ ÔÏÞËÁ. îÁÊÄÉÔÅ @z @x ; @^2z @y^2 É @^2z @x@y

Œ (x_0; y_0) (ÓÞÉÔÁÑ x_0; y_0; z_0 ÉÚŒÅÓÔÎÙÍÉ).

úÁÄÁÞÁ 4. 1) éÓÓÌÅÄÕÊÔÅ ÆÕÎËÃÉÀ f(x; y) = xy ÎÁ ÜËÓÔÒÅÍÕÍ ÐÒÉ ÕÓÌÏŒÉÉ F (x; y) = 0, ÇÄÅ F (x; y) = x^3 + y^3 − 2xy.

2) îÁÒÉÓÕÊÔÅ ËÒÉŒÕÀ, ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ F (x; y) = 0. îÁÊÄÉÔÅ ÅÅ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÙÅ É ÇÏÒÉÚÏÎÔÁÌØ- ÎÙÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ. îÁ ÔÏÍ ÖÅ ÒÉÓÕÎËÅ ÉÚÏÂÒÁÚÉÔÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÕÒÏŒÎÑ ÆÕÎËÃÉÉ f, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÅÅ ÜËÓÔÒÅÍÁÌØÎÙÍ ÚÎÁÞÅÎÉÑÍ ÎÁ ÜÔÏÊ ËÒÉŒÏÊ.

3) îÁÐÉÛÉÔÅ ÔÜÊÌÏÒÏŒÓËÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ y = y(x), ÎÅÑŒÎÏ ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ F (x; y) = 0 Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÎÁÞÁÌÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, ÄÏ ÞÌÅÎÏŒ 8-ÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ.

úÁÄÁÞÁ 5. îÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÌÅÍÍÕ íÏÒÓÁ, ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÅ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÅ ÔÏÞËÉ ÇÌÁÄËÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÉÚÏÌÉÒÏŒÁÎÙ (Ô.Å. Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËÒÉÔÉÞÅÓËÏÊ ÔÏÞËÉ ÎÅÔ ÄÒÕÇÉÈ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÔÏÞÅË, ËÒÏÍÅ ÎÅÅ ÓÁÍÏÊ).

úÁÄÁÞÁ 6. îÁÊÄÉÔÅ ÜŒÏÌÀÔÕ (ÏÇÉÂÁÀÝÕÀ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ ÎÏÒÍÁÌÅÊ) ÁÓÔÒÏÉÄÙ { x = a cos^3 t y = a sin^3 t

îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÎÁ ÏÄÎÏÍ ÒÉÓÕÎËÅ ÁÓÔÒÏÉÄÕ É ÅÅ ÜŒÏÌÀÔÕ.

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f : [a; b] → R ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ŒÙÐÏÌÎÑÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÓÌÏŒÉÑ:

1) ÏÂÒÁÚ ËÁÖÄÏÇÏ ÏÔÒÅÚËÁ | ÏÔÒÅÚÏË;

2) ÐÒÏÏÂÒÁÚ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÉ | ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ.