õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 6.0.

ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÃÅÌÏÓÔÎÏÅ ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÏÅ ËÏÌØÃÏ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÃÅÌÏ- ÚÁÍËÎÕÔÙÍ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 6.1. p-ÁÄÉÞÅÓËÁÑ ÆÏÒÍÁ ÚÁÐÉÓÉ.

(Á) îÁÊÄÉÔÅ p-ÁÄÉÞÅÓËÕÀ ÚÁÐÉÓØ ÄÌÑ −1, −^1_{p−1} , −^1_{pr −1} . (Â) ðÕÓÔØ a; b ∈ Z, 0 ≤ a ¡ b. îÁÊÄÉÔÅ ŒÉÄ p-ÁÄÉÞÅÓËÏÊ ÚÁÐÉÓÉ ÄÌÑ^a_b . (õËÁÚÁÎÉÅ: ÐÏ ÔÅÏÒÅÍÅ üÊÌÅÒÁ, p^{’(b)} − 1 = bu ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ u ∈ Z.)

(Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ p-ÁÄÉÞÅÓËÁÑ ÚÁÐÉÓØ ÞÉÓÌÁ x ∈ Q_p ÐÅÒÉÏÄÉÞÎÁ ÎÁÌÅŒÏ ÎÁÞÉÎÁÑ Ó ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÍÅÓÔÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ x ∈ Q. õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 6.2. ðÒÅÄÓÔÁŒÉÔÅÌÉ ôÅÊÈÍÀÌÌÅÒÁ.

(Á) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ x^{pn} ≡ x^{pn−1} (modp^n) ÄÌÑ x ∈ Q_p. (Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ x^{pn} ÓÈÏÄÉÔÓÑ Œ Q_p, É ÞÔÏ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÅ ÐÒÅÄÅÌÙ ÔÁËÉÈ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÑŒÌÑÀÔÓÑ Œ ÔÏÞ- ÎÏÓÔÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔÅÌÑÍÉ ôÅÊÈÍÀÌÌÅÒÁ, ÔÏ ÅÓÔØ ŒÓÅÍÉ ÒÅÛÅÎÉÑÍÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ T^p − T = 0 Œ Q_p.

(Œ) îÁÊÄÉÔÅ ÑŒÎÏ ÐÅÒŒÙÅ ÔÒÉ ÚÎÁËÁ Œ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔÅÌÅÊ ôÅÊÈÍÀÌÌÅÒÁ ÄÌÑ Q_5 (õËÁÚÁÎÉÅ: ÔÒÉ ÉÚ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔÅÌÅÊ ôÅÊÈÍÀÌ- ÌÅÒÁ ŒÙ ÕÖÅ ÚÎÁÅÔÅ.)

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 6.3. íÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉŒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÌÏËÁÌØÎÙÈ ÐÏÌÅÊ.

(Á) îÁÊÄÉÔÅ ÏÂÌÁÓÔØ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ ÄÌÑ exp(x) =^∞ ∑ n=0 x^n

n! É ln(1 +

x) =^∞ ∑ n=1 (−1)^{n+1 xn}_n Œ ÌÏËÁÌØÎÏÍ ÐÏÌÅ Ó ÐÏÌÅÍ ŒÙÞÅÔÏÍ F_pk . (ïÔŒÅÔ:

v(x) ¿^{v(p)}_{p−1} .)

(Â) ðÕÓÔØ p ≠ 2. äÌÑ ÇÒÕÐÐÙ Z^+_p ÅÓÔØ ÆÉÌØÔÒÁÃÉÑ Z_p ⊃ pZ_p ⊃ p^2Z_p ⊃ : : : ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÅ exp(p · ∗) ÏÎÁ ÐÅÒÅ- ÈÏÄÉÔ Œ ÆÉÌØÔÒÁÃÉÀ U = U^1 ⊃ U^2 ⊃ U^2 ⊃ : : : , ÇÄÅ U^i = {x ∈ Z_p|x ≡ 1(modp^i)}. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ (Z=nZ)^∗ ∼= F^∗_p × U^1=U^n ÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 6.4. ëŒÁÄÒÁÔÙ Œ ÌÏËÁÌØÎÙÈ ÐÏÌÑÈ.

(Á) ëÁËÉÅ ÉÚ ÎÉÖÅÐÅÒÅÞÉÓÌÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ËŒÁÄÒÁÔÁÍÉ Œ Q_7: 2; 5; 7^3; 164; 123,4; 123,04? 1

2 (Â) þÅÍÕ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÇÒÕÐÐÁ Q^∗_p=(Q^∗_p)^2? (õËÁÚÁÎÉÅ: Œ ÓÌÕÞÁÅ p ≠ 2 ÉÓÐÏÌØÕÊÔÅ ÌÅÍÍÕ çÅÎÚÅÌÑ ÉÌÉ ÄÏËÁÖÉÔÅ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ ÒÑÄÁ ÄÌÑ (1 + x)^12 ; Œ ÓÌÕÞÁÅ p = 2 ÉÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÑŒÎÏÅ ÏÐÉÓÁÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ Q^∗_2) (ïÔŒÅÔ: Z× ZŒ ÓÌÕÞÁÅ p ≠ 2, É Z× Z× ZŒ ÓÌÕÞÁÅ p = 2.)

(Œ) îÁÊÄÉÔÅ ÑŒÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔÅÌÅÊ Œ Q_p ŒÓÅÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÉÚ Q^∗_p=(Q^∗_p)^2.