õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 7.1. éÚÕÞÅÎÉÅ ÓÌÏÅŒ.

ïÐÉÛÉÔÅ ÓÌÏÉ ÍÏÒÆÉÚÍÁ SpecO_K → SpecZ (ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÙ f É e), ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÑ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ p-ÁÄÉÞÅÓËÉÈ ÞÉÓÅÌ, ÄÌÑ ÐÏÌÑ K, ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÇÏ ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÉÅÍ Ë Q ËÏÒÎÑ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÓÌÅ- ÄÕÀÝÉÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ:

(Á) x^2 −n (ÎÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÑŒÎÙÊ ŒÉÄ ËÏÌØÃÁ ÃÅÌÙÈ O_K ). (Â) x^3−17 (õËÁÚÁÎÉÅ: ŒÙÑÓÎÉÔÅ, ËÁË ÕÓÔÒÏÅÎÁ ÇÒÕÐÐÁ Q^∗_3=(Q_3∗)^3.) óÒÁŒÎÉÔÅ Œ ÜÔÉÈ ÓÌÕÞÁÑÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË ÉÚ SpecZ, ÎÁÄ ËÏÔÏ- ÒÙÍÉ ÐÒÏÉÓÈÏÄÉÔ ŒÅÔŒÌÅÎÉÅ, Ó ÄÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔÏÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ.

(Œ) x^p − 1, ÇÄÅ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ. (õËÁÚÁÎÉÅ: ÄÌÑ Q_p ÐÏÓÔÁ- ÒÁÊÔÅÓØ, ÓÄÅÌÁŒ ÚÁÍÅÎÕ ÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ x, ÐÅÒÅÊÔÉ Ë ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÕ üÊ- ÚÅÎÛÔÅÊÎÁ | ÜÔÏ, ÚÁÏÄÎÏ, ÂÕÄÅÔ ÏÄÉÎ ÉÚ ÓÐÏÓÏÂÏŒ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÓÔÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^{p−1} + : : : + x + 1.)

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 7.2. ëÏÌØÃÏ ÃÅÌÙÈ Œ ÌÏËÁÌØÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ. (Á) ðÕÓÔØ L=K | ÎÅÒÁÚŒÅÔŒÌÅÎÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÌÏËÁÌØÎÙÈ ÐÏÌÅÊ.

ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ O_L = O_K [ff], ÇÄÅ ff ∈ O_L ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÒÅÄÕËÃÉÑ ff ∈ k_L ÐÏÒÏÖÄÁÅÔ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÅÊ ŒÙÞÅÔÏŒ: k_L = k(ff).

(Â) ðÕÓÔØ L=K | ŒÐÏÌÎÅ ÒÁÚŒÅÔŒÌÅÎÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÌÏËÁÌØÎÙÈ ÐÏÌÅÊ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ O_L = O_K [ß_L].

(õËÁÚÁÎÉÅ: Œ ÐÕÎËÔÁÈ (Á) É (Â) ÉÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÑŒÎÏÅ ÏÐÉÓÁÎÉÅ ÐÏÌ- ÎÙÈ äîë Œ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÒÑÄÏŒ ÏÔ ÕÎÉÆÏÒÍÉÚÕÀÝÅÇÏ.)

(Œ) ðÕÓÔØ L=K | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÌÏËÁÌØÎÙÈ ÐÏÌÅÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÊ ff ∈ O_L, ÞÔÏ O_L = O_K[ff]. (õËÁ- ÚÁÎÉÅ: ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÔÅ fi ∈ O_L ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ L_0 = K(fi), ÇÄÅ L_0 | ÍÁË- ÓÉÍÁÌØÎÏÅ ÎÅÒÁÚŒÅÔŒÌÅÎÎÏÅ ÎÁÄ K ÐÏÄÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ Œ L. ôÏÇÄÁ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ff ÍÏÖÎÏ ŒÚÑÔØ fi + ß_L. þÔÏÂÙ Œ ÜÔÏÍ ÕÂÅÄÉÔØÓÑ, ÒÁÓÓÍÏ- ÔÒÉÔÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f ∈ O_K[T ] ÄÌÑ fi, É ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ v_L(f(fi + ß_L)) = 1. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, O_K[ff] ÓÀÒSSÅËÔÉŒÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÁ- ÅÔÓÑ ÎÁ k_L = k_{L0} É ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ÕÎÉÆÏÒÍÉÚÕÀÝÉÊ ÉÚ O_L, ÏÔËÕÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ O_L = O_K[ff].)

(Ç) îÁÊÄÉÔÅ ËÏÌØÃÏ ÃÅÌÙÈ Œ Q_3(ff), ÇÄÅ ff | ËÏÒÅÎØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^3 − 3x + 1. (õËÁÚÁÎÉÅ: ÐÏÓÔÁÒÁÊÔÅÓØ ÐÅÒÅÊÔÉ Ë üÊÚÅÎÛÔÅÊÎÕ.)

(Ä) ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ ÌÏËÁÌØÎÙÈ ÐÏÌÅÊ L=K, ÏÐÉÓÁŒ ÅÇÏ ËÁË ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÉÅ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ff, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ e ¿ 1 É f ¿ 1. (õËÁÚÁÎÉÅ: ÉÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ (Œ).)

(Å) îÁÊÄÉÔÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÙ e É f, Á ÔÁËÖÅ ËÏÌØÃÏ ÃÅÌÙÈ ÄÌÑ ÐÏÌÑ L = Q_5(ff), ÇÄÅ ff | ËÏÒÅÎØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^4 − 14x^2 + 9. (õËÁÚÁÎÉÅ: ÄÏÇÁÄÁÊÔÅÓØ, ÒÅÄÕÃÉÒÕÑ ÄÁÎÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ, ËÁËÉÍÉ ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ k_L, f É e, Á ÐÏÔÏÍ ÏÂÏÓÎÕÊÔÅ ÜÔÏ, ÉÓÐÏÌØÚÕÑ (Œ).)