ðÕÓØ, ËÁË É ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÌÅËÃÉÉ, K ⊂ L | ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÞÉÓÌÏŒÙÈ ÐÏÌÅÊ, O_K É O_L | ÉÈ ËÏÌØÃÁ ÃÅÌÙÈ; É ÐÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ K ⊂ L | ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ Ó ÇÒÕÐÐÏÊ çÁÌÕÁ G.

ôÅÏÒÅÍÁ. ðÕÓÔØ p | ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ Œ ËÏÌØÃÅ O_K . pO_K = B^{e1}_1 : : : B^{en}_n | ÒÁÚÌÏÖÅÎÉËÅ ÎÁ ÐÒÏÓÔÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ. ôÏÇÄÁ G ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÉÄÅÁÌÏŒ {B_i}.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÏ O_L ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏ ÏÔÎÏÓÉ- ÔÅÌØÎÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ ÇÒÕÐÐÙ G.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.2. äÏËÁÖÉÔÅ, ëÉÔÁÊÓËÕÀ ÔÅÏÒÅÍÕ ÏÂ ÏÓÔÁÔËÁÈ, Ô.Å., ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÌØÃÁ A, É ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÎÁÂÏÒÁ ÉÄÅÁÌÏŒ I_1; : : : ; I_n ËÏÌØÃÁ A, ÅÓÌÉ I_k + I_l = A ÐÒÉ ŒÅÈ i É j, ÔÏ A=(I_1 : : : I_n) = A=I_1 ∑ : : : ∑ A=I_n.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ e_1 = · · · = e_n ,É, ÞÔÏ O_L=B_1 ∼= : : : ∼= O_L=B_n.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.4. ðÕÓÔØ p | ÐÒÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ ËÏÌØÃÁ O_K , B | ÐhÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ ËÏÌØÃÁ O_L, ÌÅÖÁÝÉÊ ÎÁÄ p. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÅÊ O_K =p ⊂ O_L=B ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅÍ çÁÌÕÁ.

ôÅÏÒÅÍÁ. ðÕÓÔØ p | ÐÒÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ ËÏÌØÃÁ O_K , B | ÐÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ ËÏÌØÃÁ O_L, ÌÅÖÁÝÉÊ ÎÁÄ p Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÅÊ K ⊂ L ÎÅ ÒÁÚ- ŒÅÔŒÌÅÎÏ. ôÏÇÄÁ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ’ : G_B → Gal(O_L=B; O_K=p) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.5. îÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÐÏÓÌÅÄÎÀÀ ÔÅÏÒÅÍÕ ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ |G_B| = |Gal(O_L=B; O_K=p)|.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ðÒÏÏÂÒÁÚ ÍÏÒÆÉÚÍÁ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ ÐÒÉÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÉ ’ ÎÁ- ÚÙŒÁÅÔÓÑ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ ÇÒÕÐÐÙ çÁÌÕÁ G.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÓÏÐÒÑÖÅÎÉÑ, É, Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÅÓÌÉ ÇÒÕÐÐÁ G ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁ, ÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÂÉÌÉÎÅÊÎÕÀ ÆÏÒÍÕ tr(uv) ÎÁ L. ðÕÓÔØ A | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÁÄÄÉÔŒÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÐÏÌÑ L. ôÏÇÄÁ A^′ = {z ∈ L|T r(Az) ⊂ O_K }

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ I | ÄÒÏÂÎÙÊ ÉÄÅÁÌ, ÔÏ I^′ ÔÏÖÅ ÄÒÏÂÎÙÊ ÉÄÅÁÌ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. äÉÆÆÅÒÅÎÔÏÊ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ ÐÏÌÅÊ K ⊂ L ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÄÒÏÂÎÙÊ ÉÄÅÁÌ O^′_L^{−1}.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ðÕÓÔØ I | ÉÄÅÁÌ Œ ËÏÌØÃÅ O_L. îÏÒÍÏÊ I ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÉÄÅÁÌ N_I Œ ËÏÌØÃÅ O_K , ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÙÊ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ {N_ff|ff ∈ I}.

ôÅÏÒÅÍÁ. äÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔ ÒÁŒÅÎ ÎÏÒÍÅ ÄÉÆÆÅÒÅÎÔÙ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.8. ðÕÓÔØ p | ÉÄÅÁÌ ËÏÌØÃÁ O_K , É ÐÕÓÔØ ÉÄÅÁÌ B ËÏÌØÃÁ O_L ÌÅÖÉÔ ÎÁÄ p. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ N_B = p^{[OL=B:OK =p]}.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÐÏÓÌÅÄÎÀÀ ÔÅÏÒÅÍÕ Œ ÓÌÕÞÁÅ K = Q.

œÅÚÄÅ ÄÁÌÅÅ K = Q(ı), ÇÄÅ ı | ÐÅÒŒÏÏÂÒÁÚÎÙÊ ËÏÒÅÎØ ÉÚ 1 ÓÔÅÐÅÎÉ m.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.10. œ ËÁËÉÈ ÔÏÞËÁÈ ŒÅÔŒÉÔÓÑ ÐÏÌÅ K?

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.11. ðÕÓÔØ m = p^r. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (p) = B^e | ÒÁÚÌÏ- ÖÅÎÉÅ ÎÁ ÐÒÏÓÔÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ Œ ËÏÌØÃÅ O_K .

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ f = (1 − x^m )=(1 − x). ôÏÇÄÁ p = f(1) = ∏ t:(t;p)=1

(1 − ı)^t

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ O_K = Z[ı]. õËÁÚÁÎÉÅ. éÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÑ 8.16 É 8.17.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 9.13. îÁÊÄÉÔÅ ËÏÌØÃÏ ÃÅÌÙÈ ÐÏÌÑ K ÄÌÑ ÐÒÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ ÚÎÁÅÎÉÑ m.

õËÁÚÁÎÉÅ. ðÕÓÔØ m = m_1m_2. ôÏÇÄÁ K = Q(ı_{m1}) ⊗ Q(ı_{m2} ), É D_K = D_{Q(ım1)}D_{Q(ım2 )}.