7. õÍÎÏÖÅÎÉÅ Œ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÑÈ (28 ÍÁÒÔÁ) 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ m ¿ n, ÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : RP^m → RP^n ÉÎÄÕÃÉÒÕÅÔ ÎÕÌÅŒÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f^∗ : H^k(RP^n; Z_2) → H^k(RP^m; Z_2) ÄÌÑ ŒÓÅÈ k ⩾ 1.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ m ¿ n, ÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : RP^m → RP^n ÉÎÄÕÃÉÒÕÅÔ ÎÕÌÅŒÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f_∗ : H_k(RP^m; Z_2) → H_k(RP^n; Z_2) ÄÌÑ ŒÓÅÈ k ⩾ 1.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ m ¿ n, ÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : RP^m → RP^n ÉÎÄÕÃÉÒÕÅÔ ÎÕÌÅŒÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f_∗ : ß_1(RP^m) → ß_1(RP^n).

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÌÅÔÏÞÎÙÅ ÃÅÐÎÙÅ ËÏÍÐÌÅËÓÙ ÄÌÑ ÔÏÒÁ T^2 É ÄÌÑ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ S^1 ∨ S^1 ∨ S^2 ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ, ÎÏ ËÏÌØÃÁ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÊ ÜÔÉÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ ÎÅ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÁ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÊ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ RP^3 É RP^2 ∨ S^3 Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ZÉÚÏ- ÍÏÒÆÎÙ, Á Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Z_2 ÎÅ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÅÐÅÎØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f : C P^n → C P^n ÒÁŒÎÁ ˘^n, ÇÄÅ ˘ ∈ Z.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÞčÔÎÏÍ n ÎÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÄÉÆÆÅÏÍÏÒÆÉÚÍÁ f : C P^n → C P^n , ÏÂÒÁÝÁÀÝÅÇÏ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÀ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÎÅÞčÔÎÏÍ n ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÄÉÆÆÅÏÍÏÒÆÉÚÍ f : C P^n → C P^n , ÏÂÒÁÝÁÀÝÉÊ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÀ.

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ M^{4k+2} | ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, ÔÏ dim H_{2k+1}(M^{4k+2}; R) | ÞčÔÎÏÅ ÞÉÓÌÏ.

ðÕÓÔØ œM^{4n} | ÓÉÇÎÁÔÕÒÁ (ÉÎÄÅËÓ) ÆÏÒÍÙ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÚÁÍËÎÕÔÏÇÏ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÇÏ ÍÎÏÇÏ- ÏÂÒÁÚÉÑ M^{4n}.

10. ðÕÓÔØ M^{4n}_1 É M^{4n}_2 | ÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÙÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ œ(M^{4n}_1 #M^{4n}_2 ) = œ(M^{4n}_1 ) + œ(M^{4n}_2 ).

11. ðÕÓÔØ M^{4k} | ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÒÁÅÍ ËÏÍÐÁËÔ- ÎÏÇÏ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ W^{4k+1}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ œ(M^{4k}) = 0.