íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ ôïðïìïçéñ, 2 óåíåóôò æõîäáíåîôáìøîáñ çòõððá é îáëòùôéñ

ðÕÓÔØ X | ÂÕËÅÔ ÄŒÕÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ A É B, Y_1, Y_2, Y_3 | ŒŒÅÄÅÎÎÙÅ ÎÁ ÌÅËÃÉÉ ÎÁËÒÙÔÉÑ ÎÁÄ ÎÉÍ.

úÁÄÁÞÁ 1. Á) äÁÊÔÅ ÆÏÒÍÁÌØÎÏÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Y_1 (\ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÄÅÒÅŒÁ"). Â) ïÂÏÂÝÅÎÉÅ. úÁËÏÎÞÉÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ: ÐÕÓÔØ ÄÁÎÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ V É ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÁÒ E ⊂ V × V . çÒÁÆÏÍ Ó ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ ŒÅÒÛÉÎ V É Ó ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ ÒÅÂÅÒ E ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ : : :

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Y_1 ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏ.

úÁÄÁÞÁ 3. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 2 ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ß_1(X) = F_2.

æÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÂÕËÅÔÁ n ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ F_n; ÄÏËÁÚÁÔÅÌØ- ÓÔŒÏ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 4. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÁËÒÙÔÉÑ Y_1 → Y_2 É Y_1 → Y_3 É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ß_1(Y_2) É ß_1(Y_3).

úÁÄÁÞÁ 5. æÕÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÙÅ ÇÒÕÐÐÙ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Y_2 É Y_3 ÂÌÁÇÏÄÁÒÑ ÎÁËÒÙ- ÔÉÑÍ ÎÁÄ X ÍÏÖÎÏ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÔØ, ËÁË ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ F_2. þÔÏ ÜÔÏ ÚÁ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ?

úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÓŒÑÚÎÙÊ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÇÒÁÆ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉ- ŒÁÌÅÎÔÅÎ ÂÕËÅÔÕ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ. ëÁË ÓŒÑÚÁÎÏ ÞÉÓÌÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ Œ ÂÕËÅÔÅ Ó ÞÉ- ÓÌÏÍ ŒÅÒÛÉÎ É ÒÅÂÅÒ ÇÒÁÆÁ?

úÁÄÁÞÁ 7. ôÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ` ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓŒÑÚÎÙÍ n-ÌÉÓÔÎÙÍ ÎÁ- ËÒÙÔÉÅÍ ÂÕËÅÔÁ ÉÚ k ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ` ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ ËÏÎÅÞÎÏÍÕ ÇÒÁÆÕ, É ÎÁÊÄÉÔÅ ÞÉÓÌÏ ŒÅÒÛÉÎ É ÒÅÂÅÒ ÜÔÏÇÏ ÇÒÁÆÁ.

úÁÄÁÞÁ 8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÇÒÕÐÐÁ G ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ F_k Ó k ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ, É ÉÎÄÅËÓ |F_k : G| = n ËÏÎÅÞÅÎ, ÔÏ G ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÅ F_p. œÙÒÁÚÉÔÅ ÞÉÓÌÏ p ÞÅÒÅÚ n É k.