áÌÇÅÂÒÙ ìÉ | 2 óÅÍÉÎÁÒ 1

îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ n × n-ÍÁÔÒÉÃ Ó ÎÕÌÅŒÙÍ ÓÌÅ- ÄÏÍ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÐÅÃÉÁÌØÎÏÊ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÏÊ ìÉ É ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ sl_n, ÁÌ- ÇÅÂÒÁ ìÉ ÇÒÕÐÐÙ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎ- ÎÕÀ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÕÀ ÂÉÌÉÎÅÊÎÕÀ ÆÏÒÍÕ ÎÁ n-ÍÅÒÎÏÍ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÍ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÅ, ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÏÊ ìÉ É ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ o_n, ÁÌ- ÇÅÂÒÁ ìÉ ÇÒÕÐÐÙ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎ- ÎÕÀ ËÏÓÏÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÕÀ ÆÏÒÍÕ ÎÁ 2n-ÍÅÒÎÏÍ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ, ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÉÍÐÌÅËÔÉÞÅÓËÏÊ ÁÌÇÅÂÒÏÊ ìÉ É ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ sp_{2n}.

1. œÙÐÉÛÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÙ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ Œ ÂÁÚÉÓÅ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÍÁÔÒÉÃÁ ÆÏÒÍÙ ÅÓÔØ (Á) (_{1 0 0}

0 0 E_n 0 E_n 0 ) , ÇÄÅ E_n | ÅÄÉÎÉÞÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ n × n; (Â)

(_{0 En}

E_n 0 ) . 2. (Á) ë ËÁËÏÍÕ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÍÕ ŒÉÄÕ ÍÏÖÎÏ ÐÒÉŒÅÓÔÉ ËÏÓÏÓÉÍÍÅÔÒÉÞ- ÎÕÀ ÂÉÌÉÎÅÊÎÕÀ ÆÏÒÍÕ ÎÁÄ C ? ÎÁÄ R?

(Â) œÙÐÉÛÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÙ ÓÉÍÐÌÅËÔÉÞÅÓËÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÂÁ- ÚÉÓÅ.

3. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ ÁÌÇÅÂÒ o_n, sp_{2n}.

4. (œÅÓÏŒÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ) ðÕÓÔØ g | ÏÄÎÁ ÁÌÇÅÂÒ sl_n; o_n; sp_{2n}. œÙÂÅÒÉ- ÔÅ (ÐÏ ÁÎÁÌÏÇÉÉ Ó sl_2) Œ g ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÕÀ ÁÂÅÌÅŒÕ (ËÁÒÔÁÎÏŒÓËÕÀ) ÐÏÄÁÌ- ÇÅÂÒÕ h É ÒÁÚÌÏÖÉÔÅ g ÐÏ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÍ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÍ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÉÓÏÅÄÉÎčÎÎÏÇÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ h. (îÁÐÏÍÉÎÁÎÉÅ: x ÐÒÉÓÏÅÄÉÎčÎÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ y ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ (ad x)(y) = [x; y].)

5. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) œÙÂÅÒÉÔÅ ÂÁÚÉÓ Œ h É ÄÏÐÏÌÎÉÔÅ ËÁÖÄÙÊ ÂÁÚÉÓÎÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ h_i ÄÏ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÙ, ÉÚÏÍÏÒÆÎÏÊ sl_2 (ŒÙÂÒÁŒ e_i; f_i ∈ g) ÔÁË, ÞÔÏ- ÂÙ ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÅ 3 dim h ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÐÏÒÏÖÄÁÌÉ ŒÓÀ ÁÌÇÅÂÒÕ g (ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÅ ûÅŒÁÌÌÅ).

6. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÌÑ sl_n, o_n É sp_{2n} ÂÉÌÉÎÅÊÎÕÀ ÆÏÒÍÕ (ÆÏÒÍÕ ëÉÌÌÉÎÇÁ) ÎÁ g, ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÆÏÒÍÕÌÏÊ B(x; y) = tr_g(ad x ad y).

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (Á) sl_2 ≃ o_3 ≃ sp_2; (Â) o_5 ≃ sp_4; (Œ) o_6 ≃ sl_4.