áÌÇÅÂÒÙ ìÉ | 2 óÅÍÉÎÁÒ 4 áÌÇÅÂÒÁ ëÌÉÆÆÏÒÄÁ, ÓÐÉÎÏÒÙ É ŒÓč ÔÁËÏÅ

ðÕÓÔØ V | n-ÍÅÒÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÁÌÇÅ- ÂÒÕ ëÌÉÆÆÏÒÒÄÁ Cl = Cl(V ⊕ V^∗).

1. ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ (Á) ~^2V ⊕ V ⊗ V^∗ ⊕ ~^2V^∗ ⊕ C · 1; (Â) ~^2V ⊕ V ⊗ V^∗ ⊕ ~^2V^∗ ⊕ V ⊕ V^∗ ⊕ C · 1 ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ Œ Cl ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒÁ, ÉÚÏ- ÍÏÒÆÎÙÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ so_{2n} ⊕C É so_{2n+1} ⊕C . (úÄÅÓØ C , ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏ, ÏÄÎÏÍÅÒÎÁÑ ÁÂÅÌÅŒÁ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ.)

áÌÇÅÂÒÁ Cl ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ~^•V Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ É ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÑ.

2. (Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÏÇÒÁÎÉÞÉÔØ ÜÔÏ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÎÁ so_{2n}, ÔÏ ~^•V = ~^{2•}V ⊕ ~^{2•+1}V | ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ Œ ÓÕÍÍÕ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÌÅÎÉÊ (ÏÄÉÎÁËÏŒÏÊ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ 2^{n−1}). üÔÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÎÁÚÙ- ŒÁÀÔÓÑ ÓÐÉÎÏÒÎÙÍÉ.

(Â) á ÅÓÌÉ ÏÇÒÁÎÉÞÉÔØ ÎÁ so_{2n+1}?

3. æÉËÓÉÒÕÅÍ ÂÁÚÉÓ ¸_1; : : : ; ¸_n ∈ V , ÐÕÓÔØ ¸^∗_1 ; : : : ; ¸^∗_n ∈ V^∗ | ÄŒÏÊ- ÓÔŒÅÎÎÙÊ ÂÁÚÉÓ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ¸_1 + ¸^∗_1 ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÉÚÏÍÏÒ- ÆÉÚÍÏÍ ÄŒÕÈ ÓÐÉÎÏÒÎÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ so_{2n} ËÁË ŒÅË- ÔÏÒÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ É ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ŒÎÅÛÎÅÍÕ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÕ ÜÔÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ, ÑŒÌÑÀÝÅÍÕÓÑ ÓÏÐÒÑÖÅÎÉÅÍ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÍÁ- ÔÒÉÃÙ Ó ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌÅÍ −1.

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ n = 4.

4. (Á) ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÙ (ËÁË ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ) ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ so_8 É Åč ÓÐÉÎÏÒÎÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ, É ÏÐÉÛÉÔÅ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÜÔÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ, ËÏÔÏÒÙÅ ÓÏ- ÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÜÔÉÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁÍ.

(Â) ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ, ËÁË ÐÏÓÔÒÏÉÔØ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ŒÙÂÒÁÎÎÙÈ ÏÔÏÖÄÅ- ÓÔŒÌÅÎÉÊ (ÎÅÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÏÅ) ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ 8-ÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ.

(Œ) ëÁË ÓŒÑÚÁÎ ÏÂÓÕÖÄÁÅÍÙÊ ÓÀÖÅÔ Ó ÁÌÇÅÂÒÏÊ ÏËÔÁŒ É ÏÓÏÂÅÎÎÏ Ó ÐÒÉÎÃÉÐÏÍ ÔÒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÓÔÉ æÒÅÊÄÅÎÔÁÌÑ?