ëÏÎÓÐÅËÔ ÌÅËÃÉÉ 4. äŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÓÔØ ûÕÒÁ{œÅÊÌÑ. 15 ÍÁÒÔÁ 2004

ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ S(n) ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÕÀ ÇÒÕÐÐÕ (ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÉÚ n ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ), Á ÞÅÒÅÚ GL(N; C ) ÉÌÉ ÄÌÑ ËÒÁÔËÏÓÔÉ GL(N ) | ÐÏÌÎÕÀ ÌÉÎÅÊÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ (ÏÂÒÁÔÉÍÙÅ ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ C^N ).

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÔÅÎÚÏÒÏŒ

V = (C^N )^{⊗n} = C^N ⊗ · · · ⊗ C^n n :

œ ÎÅÍ ÄÅÊÓÔŒÕÀÔ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ß ÇÒÕÐÐÙ S(n) É ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ˝ ÇÒÕÐÐÙ GL(N )

ß(s) (v_1 ⊗ · · · ⊗ v_n) = v_{s(1)} ⊗ · · · ⊗ v_{s(n)}; s ∈ S(n) ˝(g) (v_1 ⊗ · · · ⊗ v_n) = (gv_1) ⊗ · · · ⊗ (gv_n); g ∈ GL(N ):

üÔÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏÞÎÙ: ß(s)˝(g) = ˝(g)ß(s).

õÓÌÏŒÉÍÓÑ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÞÅÒÅÚ End V ÁÌÇÅÂÒÕ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ Œ ÄÁÎÎÏÍ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ V. åÓÌÉ A ⊂ End V | ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ, ÕÓÌÏŒÉÍÓÑ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÞÅÒÅÚ A^′ ÅÇÏ ËÏÍÍÕÔÁÎÔ | ÍÎÏ- ÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ, ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏÞÎÙÈ Ó ÏÐÅÒÁÔÏÒÁÍÉ ÉÚ A; ÜÔÏ ŒÓÅÇÄÁ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ End V.

ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ A(ß) É A(˝) ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÙ Œ End V , ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÙÅ ÏÐÅÒÁÔÏ- ÒÁÍÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ß É ˝, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 1. (A(ß))^′ = A(˝).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. éÓÐÏÌØÚÕÅÔÓÑ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÅ, ÐÒÉŒÅÄÅÎÎÏÅ Œ ËÎÉÇÅ ç.œÅÊÌØ, ëÌÁÓÓÉÞÅÓËÉÅ ÇÒÕÐÐÙ, ÔÅÏÒÅÍÁ IV.4.E. □

îÅÓËÏÌØËÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÊ. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ V | ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÏ É A | ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ End A, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ 1. âÕÄÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÔØ V ËÁË A{ÍÏÄÕÌØ. óËÁÖÅÍ, ÞÔÏ:

• A ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÁ, ÅÓÌÉ ÜÔÏÔ ÍÏÄÕÌØ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÓÔÙÍ (Ô.Å. Œ V ÎÅÔ ÓÏÂ- ÓÔŒÅÎÎÙÈ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ);

• A ŒÐÏÌÎÅ ÐÒÉŒÏÄÉÍÁ, ÅÓÌÉ ÜÔÏÔ ÍÏÄÕÌØ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÍ (Ô.Å. ËÁÖÄÏÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏÅ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÅ);

• A ÐÒÉÍÁÒÎÁ, ÅÓÌÉ ÜÔÏÔ ÍÏÄÕÌØ ÐÒÉÍÁÒÅÎ, Ô.Å. ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÑÍÏÊ ÓÕÍÍÏÊ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 2. ðÕÓÔØ A ⊂ End V | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ 1.

(1) A{ÍÏÄÕÌØ V ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉ ÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ ÐÒÉÍÁÒÎÙÈ ÍÏ- ÄÕÌÅÊ, V = V_1 ⊕ · · · ⊕ V_k :

(2) ëÁÖÄÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ V_i ÍÏÖÎÏ (ÎÅ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉ) ÚÁÐÉÓÁÔØ Œ ŒÉÄÅ U_i ⊗W_i ÔÁË, ÞÔÏ Œ ÜÔÏÊ ÚÁÐÉÓÉ

A ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÑÅÔÓÑ Ó k⨁ i=1 (End U_i) ⊗ 1_{Wi} ;

Typeset by AMS-TEX

ÇÄÅ 1_{Wi} | ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ Œ W_i.

(3) œ ÜÔÏÊ ÖÅ ÚÁÐÉÓÉ

A^′ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÑÅÔÓÑ Ó k⨁ i=1 1_{Ui} ⊗ (End W_i):

(4) A^{′′} = A.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. óÍ., ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ÕÞÅÂÎÉË ü.â.œÉÎÂÅÒÇ, áÌÇÅÂÒÁ, ÇÌÁŒÁ 11. □

üÔÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÍÏÖÎÏ ÐÒÉÍÅÎÉÔØ Ë ÁÌÇÅÂÒÅ A(ß) ⊂ End V ; ÏÎÁ ÐÏÌÕ- ÐÒÏÓÔÁ, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ß ÕÎÉÔÁÒÎÏ (ÏÐÅÒÁÔÏÒÙ ß(s), ÇÄÅ s ∈ S(n), ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÔ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÅ ÓËÁÌÑÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ Œ V ).

œŒÉÄÕ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏÞÎÏÓÔÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ß É ˝ ÍÙ ÍÏÖÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÔØ ÉÈ ŒÍÅÓÔÅ ËÁË ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ S(n) × GL(N ). ïÂ ÜÔÏÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÉ É ÉÄÅÔ ÒÅÞØ ÎÉÖÅ.

óÌÅÄÓÔŒÉÅ 3. óÏŒÍÅÓÔÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ S(n) × GL(N ) Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÅ V ÍÏÖÎÏ ÚÁÐÉÓÁÔØ Œ ŒÉÄÅ ⨁ ff (ß_ff ⊗ ˝_ff); (1)

ÇÄÅ ff ÐÒÏÂÅÇÁÅÔ ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÉÎÄÅËÓÏŒ, ß_ff É ˝_ff | ÎÅËÏÔÏ- ÒÙÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐ S(n) É GL(N ) ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, ÐÒÉÞÅÍ (ÞÔÏ ÏÓÏÂÅÎÎÏ ŒÁÖÎÏ) ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ß_ff É ß_fi ÐÒÉ ff ≠ fi ÎÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ, É ÔÏ ÖÅ ŒÅÒÎÏ ÄÌÑ ˝_ff É ˝_fi .

îÉÖÅ ÍÙ ËÏÎËÒÅÔÉÚÉÒÕÅÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÉÎÄÅËÓÏŒ.

ëÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ GL(N ) ÎÁÚÏŒÅÍ ÐÏÌÉÎÏÍÉÁÌØÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÅÇÏ ÍÁÔÒÉÞÎÙÅ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ ÓÕÔØ ÐÏÌÉÎÏÍÉÁÌØÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ. âÏÌÅÅ ÐÏ- ÄÒÏÂÎÏ, ÅÓÌÉ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÏÐÅÒÁÔÏÒÙ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÞÅÒÅÚ T (g), ÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ŒÅËÔÏÒÁ v ÉÚ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ É ÌÀÂÏÇÏ ŒÅËÔÏÒÁ v^′ ÉÚ ÄÕÁÌØÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÇÒÕÐÐÅ ⟨T (g)v; v^′⟩ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÁ Œ ŒÉÄÅ ÐÏÌÉÎÏÍÁ ÏÔ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ g_{ij} ÍÁÔÒÉÃÙ g ∈ GL(N ).

óÌÅÄÕÀÝÉÊ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÙÊ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÍÙ ÐÒÉÍÅÍ ÂÅÚ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ:

ôÅÏÒÅÍÁ 4. îÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÏÌÉÎÏÍÉÁÌØÎÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ GL(N ) ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÕÀÔÓÑ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑÍÉ ˘ Ó ‘(˘) ≤ N , ÐÒÉÞÅÍ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ Ó ÍÅÔËÏÊ ˘, ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÙÊ ËÁË ÆÕÎËÃÉÑ ÏÔ ÍÁÔÒÉÃÙ ÉÚ GL(N ), ÅÓÔØ ÐÏÌÉÎÏÍ ûÕÒÁ s_˘(x_1; : : : ; x_N ) ÏÔ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ ÍÁÔÒÉÃÙ.

ìÅÇËÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ˝ ÐÏÌÉÎÏÍÉÁÌØÎÏ. ðÏÜÔÏÍÕ ÐÏÌÉÎÏÍÉ- ÁÌØÎÙ É ŒÓÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ˝_ff, ÕÞÁÓÔŒÕÀÝÉÅ Œ ÅÇÏ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ. óÔÁÌÏ ÂÙÔØ, ÍÙ ÍÏÖÅÍ ÔÅÐÅÒØ ŒÍÅÓÔÏ ÎÅÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÈ ÉÎÄÅËÓÏŒ ff ÉÓÐÏÌØÚÏ- ŒÁÔØ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ˘. íÙ ÔÏÌØËÏ ÐÏËÁ ÎÅ ÚÎÁÅÍ, ËÁËÉÅ ÔÏÞÎÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÕÞÁÓÔŒÕÀÔ Œ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ ÎÁÛÅÇÏ ÔÅÎÚÏÒÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÐÒÉ ÄÁÎÎÙÈ N É n.

þÔÏÂÙ ÐÒÏÑÓÎÉÔØ ÜÔÏÔ ŒÏÐÒÏÓ, ÍÙ ŒÙÞÉÓÌÉÍ ÈÁÒÁËÔÅÒ Ø(s; g) ÎÁÛÅÇÏ ÓÏ- ŒÍÅÓÔÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 5. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ æ ⊢ n ÃÉËÌÏŒÕÀ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ s ∈ S(n), Á ÞÅÒÅÚ (x_1; : : :; x_N ) | ÎÁÂÏÒ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ ÍÁÔÒÉÃÙ g ∈ GL(N ). ôÏÇÄÁ Ø(s; g) = p_æ(x_1; : : : ; x_N ):

üÔÏ ÄÏËÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÑÍÏÊ ŒÙËÌÁÄËÏÊ.

ôÅÏÒÅÍÁ 6. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ p_æ, ÇÄÅ æ ⊢ n, ÐÏ ÆÕÎËÃÉÑÍ ûÕÒÁ, p_æ = ∑ ˘⊢n Ø^˘_æ s_˘ ; (2)

ÔÏÇÄÁ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ Ø^˘_æ ÜÔÏÇÏ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÔÁÂÌÉÃÕ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÓÉÍ- ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ S(n).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ôÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ˝_ff ÇÒÕÐÐÙ GL(N ), ËÏÔÏ- ÒÙÅ ŒÈÏÄÑÔ Œ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ˝ É ËÏÔÏÒÙÅ ÍÙ ÒÁÎØÛÅ ÏÂÏÚÎÁÞÁÌÉ ÞÅÒÅÚ ˝_ff, Á ÔÅÐÅÒØ ŒÐÒÁŒÅ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÞÅÒÅÚ ˝_˘, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÎÅÐÒÅÍÅÎÎÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑÍ ˘ c |˘| = n. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÍÁÔÒÉÞÎÙÅ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ ÄÏÌÖÎÙ ÂÙÔØ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ÐÏÌÉÎÏÍÁÍÉ ÓÔÅÐÅÎÉ n, Á ÐÏÓËÏÌØËÕ ÜÔÏ ÐÏÌÉÎÏÍÙ ûÕÒÁ s_˘(x_1; : : : ; x_N ), ÔÏ ÍÙ ÐÏÌÕÞÁÅÍ |˘| = n.

äÁÌÅÅ, ŒÏÚØÍÅÍ N ≥ n É ÚÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ S(n), ŒÈÏÄÑÝÉÅ Œ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ß (É ËÏÔÏÒÙÅ ÍÙ ÒÁÎØÛÅ ÏÂÏÚÎÁÞÁÌÉ ß_ff, Á ÔÅÐÅÒØ ŒÐÒÁŒÅ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ß_˘), ÓÕÔØ Œ ÔÏÞÎÏÓÔÉ ŒÓÅ ÎÅÐÒÉŒÏ- ÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ S(n). œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÎÅÔÒÕÄÎÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ N ≥ n ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ß ÇÒÕÐÐÙ S(n) ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÅÅ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÌÅÎÉÅ; ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, Œ ÅÇÏ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ ÕÞÁÓÔŒÕÀÔ ŒÓÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÌÅÎÉÑ. îÏ ÞÉÓÌÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÇÒÕÐÐÙ S(n) ÒÁŒÎÏ ÞÉÓÌÕ ËÌÁÓÓÏŒ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ. ïÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ Œ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ (1) ÍÙ ÍÏÖÅÍ ÚÁÍÅÎÉÔØ ff ÎÁ ˘ É ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ ˘ ÐÒÏÂÅÇÁÅÔ Œ ÔÏÞÎÏÓÔÉ ŒÓÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÞÉÓÌÁ n.

á ÔÏÇÄÁ, ÏÂÏÚÎÁÞÉŒ ÞÅÒÅÚ Ø^˘_æ ÔÁÂÌÉÃÕ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÇÒÕÐÐÙ S(n) É ÐÒÉÍÅÎÑÑ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 5 É ÔÅÏÒÅÍÕ 6, ÍÙ ÚÁËÌÀÞÁÅÍ, ÞÔÏ ÓÐÒÁŒÅÄÌÉŒÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ

p_æ(x_1; : : : ; x_N ) = ∑ ˘⊢n Ø^˘_æ s_˘(x_1; : : : ; x_N ) ; ∀N ≥ n; (3)

ÞÔÏ ŒÌÅÞÅÔ ÔÒÅÂÕÅÍÕÀ ÆÏÒÍÕÌÕ (2) Œ ÁÌÇÅÂÒÅ ~. □

åÓÌÉ N ¡ n, ÔÏ Œ ÐÒÁŒÏÊ ÞÁÓÔÉ ÆÏÒÍÕÌÙ (3) ŒÙÖÉŒÁÀÔ ÔÅ ˘, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ‘(˘) ≤ N . ðÏÜÔÏÍÕ Œ ÓÌÕÞÁÅ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÈ N É n ÆÏÒÍÕÌÁ (3) ËÏÒÒÅËÔÉÒÕÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ:

p_æ(x_1; : : :; x_N ) = ∑ ˘⊢n ‘(˘)≤N

Ø^˘_æ s_˘(x_1; : : : ; x_N ) (4)

ôÅÐÅÒØ ÍÙ ÍÏÖÅÍ ÕÔÏÞÎÉÔØ ÓÌÅÄÓÔŒÉÅ 3, ÚÁÍÅÎÉŒ ÎÅÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÉÎÄÅËÓÏŒ ff ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ˘ ⊢ n Ó ‘(˘) ≤ N . óÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ß_˘ ↔ ˝_˘, ŒÏÚÎÉËÁÀÝÅÅ Œ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÓÏŒÍÅÓÔÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ S(n) × GL(N ), ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÓÔØÀ ûÕÒÁ{œÅÊÌÑ.

æÏÒÍÕÌÕ (2) ÕÄÏÂÎÏ ÐÅÒÅÐÉÓÁÔØ Œ ŒÉÄÅ

Ø^˘_æ = [p_æ : s_˘]; (5)

ÇÄÅ ÓÉÍŒÏÌ Œ ÐÒÁŒÏÊ ÞÁÓÔÉ ÏÚÎÁÞÁÅÔ \ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÐÒÉ s_˘ Œ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ ÜÌÅ- ÍÅÎÔÁ p_æ ∈ ~ ÐÏ ÆÕÎËÃÉÑÍ ûÕÒÁ". æÏÒÍÕÌÁ (5) ÉÇÒÁÅÔ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÕÀ ÒÏÌØ Œ ÔÅÏÒÉÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÇÒÕÐÐ: ÎÁ ÎÅÊ ÏÓÎÏŒÁÎÙ ŒÓÅ ÉÚ- ŒÅÓÔÎÙÅ ÆÏÒÍÕÌÙ É ÁÌÇÏÒÉÔÍÙ ÄÌÑ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ.