œŒÅÄÅÎÉÅ Œ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÕÀ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÉËÕ. ìÉÓÔÏË 1. 9 ÆÅŒÒÁÌÑ 2004

1. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ p(n) ÞÉÓÌÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1 + ∞∑ n=1 p(n)t^n = ∞∏ i=1 1 1 − t^i : 2. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ p_{odd}(n) ÞÉÓÌÏ ÔÅÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ n, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ŒÓÅ ÎÅÎÕÌÅŒÙÅ ÞÁÓÔÉ ÎÅÞÅÔÎÙ, Á ÞÅÒÅÚ p_{strict}(n) ÞÉÓÌÏ ÔÅÈ ÒÁÚÂÉÅ- ÎÉÊ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ n, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅÔ ÐÏŒÔÏÒÑÀÝÉÈÓÑ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÞÁÓÔÅÊ. œÙÐÉÛÉÔÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÄÌÑ p_{odd}(n) É p_{strict}(n) É ÄÏËÁÖÉÔÅ Ó ÉÈ ÐÏÍÏÝØÀ, ÞÔÏ p_{odd}(n) = p_{strict}(n) (ÔÅÏÒÅÍÁ üÊÌÅÒÁ).

3. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ C^∞_1 ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ (x_1; x_2; : : : ) ËÏÍ- ÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ ∑_∞ i=1 |x_i| ¡ ∞. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÁÌÇÅÂÒÙ ~ ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ËÏÒÒÅËÔÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÙ ËÁË ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ C^∞_1 .

4. ðÕÓÔØ f(t) = 1 + a_1t + a_2t^2 + · · · ∈ C [[t]] | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÊ ÆÏÒÍÁÌØÎÙÊ ÓÔÅ- ÐÅÎÎÏÊ ÒÑÄ. òÁÚÌÏÖÉÔÅ ∏_∞ i=1 f(x_it) ÐÏ ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÙÍ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍ ÆÕÎË- ÃÉÑÍ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

∑_n r=0(−1)^re_rh_{n−r} = 0. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ

e_n = det[h_{1−i+j}]; h_n = det[e_{1−i+j} ]:

(ÉÎÄÅËÓÙ i; j ÐÒÉÎÉÍÁÀÔ ÚÎÁÞÅÎÉÑ 1; : : : ; n, ÔÁË ÞÔÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌÉ ÉÍÅÀÔ ÐÏ- ÒÑÄÏË n; ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ ÔÁËÖÅ, ÞÔÏ e_0 = 1, e_{−1} = e_{−2} = · · · = 0, h_0 = 1, h_{−1} = h_{−2} = · · · = 0).

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ne_n =

∑_n

r=1(−1)^{r−1}p_re_{n−r}. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ

p_n = det e_1 1 0 : : : 0 2e_2 e_1 1 : : : 0 · · · · · · · · · · · · ne_n e_{n−1} e_{n−2} : : : e_1 7. ðÕÓÔØ ˘ ⊢ n. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ

e_˘ = ∑ ¯⊢n M_{˘¯}m_¯:

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ M_{˘¯} ÒÁŒÅÎ ÞÉÓÌÕ ÍÁÔÒÉÃ A = [a_{ij} ] ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ (ÓËÁÖÅÍ, n × n), ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ a_{ij} = 0; 1 É ∑ j a_{ij} = ˘_i; ∑ i a_{ij} = ¯_j :

8. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ, ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ N_{˘¯} Œ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ

h_˘ = ∑ ¯⊢n N_{˘¯}m_¯:

ÒÁŒÅÎ ÞÉÓÌÕ ÍÁÔÒÉÃ B = [b_{ij} ] ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ (ÓËÁÖÅÍ, n × n), ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ b_{ij} = 0; 1; 2; : : : (ÜÔÏ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÅ ÏÔÌÉÞÉÅ!) É ∑ j b_{ij} = ˘_i; ∑ i b_{ij} = ¯_j :