áÌÇÅÂÒÁ, 1 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 2

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ A ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÕÓÌÏŒÉÅ A^2 = A, ÔÏ ÜÔÏÔ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÅËÔÏÒÏÍ.

2. ðÕÓÔØ ÄŒÁ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ A É B ÎÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÍ ŒÅËÔÏÒÎÏÍ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ËÏÍÍÕÔÉÒÕÀÔ (AB = BA). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÎÉÈ ÅÓÔØ ÏÂ- ÝÉÊ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÊ ŒÅËÔÏÒ.

ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ F_p ÐÏÌÅ ŒÙÞÅÔÏŒ ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ p.

3. ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ S_3 ≃ GL_2(F_2 ). (ëÁËÉÅ ÔÒÉ ÏÂSSÅËÔÁ ÐÅÒÅÓÔÁŒÌÑ- ÅÔ ÇÒÕÐÐÁ GL_2(F_2 )?)

4. îÁÊÄÉÔÅ ÞÉÓÌÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ Œ ÇÒÕÐÐÅ (Á) GL_n(F_p ); (Â) SL_n(F_p ). 5. (Á) œÙÞÉÓÌÉÔÅ A_{n;k}(p) | ÞÉÓÌÏ k-ÍÅÒÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Œ n-ÍÅÒÎÏÍ ŒÅËÔÏÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ F_p .

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ n∑ k=0 A_{n;k}(p)p^{k(k−1)=2}t^k = (1 + t)(1 + pt) : : : (1 + p^{n−1}t):