áÌÇÅÂÒÁ, 1 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 6

1. çÒÕÐÐÁ G = GL_n(F_p ) ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ L | ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÐÒÑÍÙÈ (ÏÄÎÏÍÅÒÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ) Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ F^n_p . ïÔÓÀÄÁ ŒÏÚÎÉËÁÅÔ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ G Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ L. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÏÎÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍ, É ÅÓÌÉ ÎÅÔ, ÔÏ Œ ÓÕÍÍÕ ËÁËÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÏÎÏ ÒÁÓËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ?

2. œ ÜÔÏÊ ÚÁÄÁÞÅ G | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÁÂÅÌÅŒÁ ÇÒÕÐÐÁ (ÅÓÌÉ ÜÔÏ ÐÏÞÅÍÕ-ÔÏ ÕÄÏÂÎÏ, ÍÏÖÎÏ ÄÌÑ ÎÁÞÁÌÁ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ G = Z=nZ).

(Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÁÑ ÇÒÕÐÐÏŒÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ C G ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÁÌÇÅÂÒÅ C^{#G} (Ó ÐÏËÏÍÐÏÎÅÎÔÎÙÍÉ ÓÌÏÖÅÎÉÅÍ É ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ).

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ÇÒÕÐÐÏŒÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ RG ÉÚÏÍÏÒÆ- ÎÁ ÁÌÇÅÂÒÅ R^p ⊕ C^q ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ p É q; ÒÁÚÕÍÅÅÔÓÑ, ÉÚ ÓÏÏÂÒÁÖÅÎÉÊ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ p + 2q = #G.

(Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÁ ÐÏÌÑ k ÎÅ ÄÅÌÉÔ ÐÏÒÑÄÏË ÇÒÕÐÐÙ G, ÔÏ ÇÒÕÐÐÏŒÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ kG ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÐÒÑÍÏÊ ÓÕÍÍÅ ÐÏÌÅÊ.

(Ç) œÅÒÎÏ ÌÉ ÜÔÏ, ÅÓÌÉ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÁ ÐÏÌÑ ÄÅÌÉÔ ÐÏÒÑÄÏË ÇÒÕÐ- ÐÙ? (Ä) œÅÒÎÙ ÌÉ ÜÔÉ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÑ ÄÌÑ ÎÅÁÂÅÌÅŒÏÊ ÇÒÕÐÐÙ? 3. (Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ ÍÁÔÒÉÃ ÎÁÄ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÍ ÐÏÌÅÍ ÐÒÏÓÔÁ, Ô. Å. ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÈ (ÄŒÕÓÔÏÒÏÎÎÉÈ) ÉÄÅÁÌÏŒ. (Â) ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÐÒÏÓÔÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ËÏÔÏÒÁÑ ÎÅ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÍÁÔÒÉÞÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ. (îÁÄ ÐÏÌÅÍ ËÏÍ- ÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ËÁÖÄÁÑ (ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÁÑ) ÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÍÁÔÒÉÞÎÏÊ. üÔÏ ÂÕÄÅÔ ÄÏËÁÚÁÎÏ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÌÅËÃÉÊ.)

4. õËÁÖÉÔÅ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ (Á) 2 × 2- ; (Â) n × n-ÍÁÔÒÉÃ ÄŒÁ ÜÌÅÍÅÎÔÁ, ËÏÔÏÒÙÅ Åč ÐÏÒÏÖÄÁÀÔ.

5. (ôÅÏÒÅÍÁ áÍÉÃÕÒÁ { ìÅŒÉÃËÏÇÏ) ðÕÓÔØ A_1; : : : ; A_k | ÍÁÔÒÉÃÙ ÒÁÚÍÅÒÁ n × n, ÇÄÅ (Á) n = 2; (Â)^∗ n | ÌÀÂÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∑ œ∈S_k

(−1)^{ÞčÔÎÏÓÔØ œ}A_{œ(1)} · A_{œ(2)} · : : : · A_{œ(k)} = 0

ÐÒÉ k = 2n ŒÅÒÎÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÎÁÂÏÒÁ ÍÁÔÒÉÃ, Á ÐÒÉ k ¡ 2n | ÎÅ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ.