áÌÇÅÂÒÁ, 1 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 7

1. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G (Ô. Å. ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ Œ kG ĂÌÅŒÙÍÉ ÓÄŒÉÇÁÍÉĄ).

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÃÅÎÔÒÁ ÇÒÕÐÐÏŒÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ kG ÒÁŒ- ÎÁ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÕ ËÌÁÓÓÏŒ ÓÏÐÒÑÖčÎÎÏÓÔÉ ÇÒÕÐÐÙ G.

3. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ (Á) S_3; (Â) S_n É ŒÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ, ÞÔÏ ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÅÓÔØ ÓÕÍÍÁ ÄŒÕÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ.

4. (Á) ðÒÏŒÅÒØÔÅ ÐÒÑÍÙÍ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÅÍ, ÞÔÏ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÇÒÕÐÐÙ Z=2Z⊕ Z=2Z ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÙ. (Â) ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ ÄÌÑ ÇÒÕÐÐÙ Z=nZ.

5. (Á) ðÕÓÔØ (ËÏÎÅÞÎÁÑ) ÇÒÕÐÐÁ G ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ËÏÎÅÞÎÏÍ ÍÎÏÖÅ- ÓÔŒÅ L. ïÔÓÀÄÁ ŒÏÚÎÉËÁÅÔ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ V = C(L) ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ L. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÁ Hom_G(V; V ) ÓÐÌÅÔÁÀÝÉÈ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ f : V → V ÒÁŒÎÁ ËÏÌÉÞÅ- ÓÔŒÕ ÏÒÂÉÔ ÇÒÕÐÐÙ G Œ V × V É | ÅÓÌÉ ÇÒÕÐÐÁ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ÍÎÏÖÅ- ÓÔŒÅ L ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏ | ÒÁŒÎÁ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÕ ÏÒÂÉÔ ÇÒÕÐÐÙ H Œ L (ÇÄÅ H = Stab_l | ÓÔÁÂÉÌÉÚÁÔÏÒ ËÁËÏÊ-ÔÏ ÔÏÞËÉ l ∈ L; Œ ÓÌÕÞÁÅ ÔÒÁÎÚÉ- ÔÉŒÎÏÇÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ ÓÔÁÂÉÌÉÚÁÔÏÒÙ ŒÓÅÈ ÔÏÞÅË ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ).

(Â) (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) ðÕÓÔØ ÇÒÕÐÐÁ G ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÖÅ ÎÁ ÍÎÏÖÅ- ÓÔŒÅ M, ÐÏÌÏÖÉÍ W = C(M). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÁ Hom_G(V; W ) ÒÁŒÎÁ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÕ ÏÒÂÉÔ ÇÒÕÐÐÙ G Œ V ×W É ÒÁŒÎÁ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÕ ÏÒÂÉÔ ÇÒÕÐÐÙ H Œ M (ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÎÁ L ŒÓč ÅÝč ÎÁÄÏ ÐÒÅÄ- ÐÏÌÁÇÁÔØ ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÙÍ).

6. ðÕÓÔØ V | ÄŒÕÍÅÒÎÏÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G, g | ÜÌÅÍÅÎÔ ËÏÍÍÕÔÁÎÔÁ ÜÔÏÊ ÇÒÕÐÐÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ Ø_V (g) ≠ 2, ÔÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ V ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏ.

7. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÈÁÒÁËÔÅÒ ÄŒÕÍÅÒÎÏÇÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅ- ÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ S_4, ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÏÇÏ Œ ÚÁÄÁÞÅ 8 ÓÅÍÉÎÁÒÁ 5. ðÒÏŒÅÒØÔÅ ÓÏÏÔ- ÎÏÛÅÎÉÅ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÓÔÉ ÄÌÑ ÜÔÏÇÏ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ É ÈÁÒÁËÔÅÒÁ ÔÁŒÔÏ- ÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ. (óÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÓÔÉ ÄÏÌÖ- ÎÏ ÂÙÔØ ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ, ÉÂÏ ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 3 ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÅÓÔØ ÓÕÍÍÁ ÏÄÎÏÍÅÒÎÏÇÏ É ÔÒčÈÍÅÒÎÏÇÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉ- ÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ.)