ìÉÓÔÏË 1

ðÕÓÔØ w = f (z) (z = x + √ −1y, w = u + √ −1v) - ÇÌÁÄËÏÅ ÏÔÏÂÒÁ- ÖÅÎÉÅ ÏÄÎÏÊ ÏÂÌÁÓÔÉ Œ C ÎÁ ÄÒÕÇÕÀ. œŒÅÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ f_z =^{@f}_{@z} = 1 2 (_{@f}

@x − √ −1 ·^{@f}_{@y} ) , f_{z̄} =^{@f}_{@z̄} =^1_2

(_{@f}

@x + √ −1 ·^{@f}_{@y} ) . ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ:

1. dw = f_z dz + f_{z̄}d—z 2. ñËÏÂÉÁÎ J (f) = |f_z |^2 − |f_{z̄} |^2 3. df ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ËÒÕÇÉ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ Œ ÐÏÄÏÂÎÙÅ ÜÌÌÉ- ÐÓÙ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÂÏÌØÛÏÊ ÏÓÉ Ë ÍÁÌÏÊ ÒÁŒÎÏ^{|fz |+|fz̄ |}_{|fz |−|fz̄ |} , Á ÎÁÐÒÁ- ŒÌÅÎÉÅ ÂÏÌØÛÏÊ ÏÓÉ ÒÁŒÎÏ^1_2 arg^{fz̄}_{f̄z} . 4. ðÕÓÔØ z (t) = x (t) + √ −1y (t). ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ËÒÉŒÉÚÎÁ k (t) ËÒÉŒÏÊ z (t) ÒÁŒÎÁ k (t) =^1_{|ż|} Im^{z̈}_ż (ÏÂÙÞÎÏ ËÒÉŒÉÚÎÁ ŒÙÞÉÓÌÑÅÔÓÑ ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ

ẋÿ−ẏẍ (ẋ^2+ẏ^2 )^{3=2} ).

5. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÕÎÉËÁÌØÎÙÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ûŒÁÒÃÁ (ûŒÁÒ- ÃÉÁÎ) F (t) → (_{F ′′} F^′ )′ −^1_2 (_{F ′′} F^′

)_2

= S_F (t).

ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ S_F (t) = 0 ÄÌÑ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ F (t) =

at+b ct+d (ÇÄÅ a; b; c; d ∈ C , ad − bc ≠ 0).

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ _k (t) =^1_{|ż|} ImS_z (t).

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ z →^{az+b}_{cz+d} ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÐÒÑÍÙÅ É ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Œ ÐÒÑÍÙÅ É ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

8. æÕÎËÃÉÑ w = f (z) ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ, ÅÓÌÉ ÏÎÁ ÄÉÆÆÅÒÅÎ- ÃÉÒÕÅÍÁ ÐÏ z. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÌÀÂÏÍÕ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÕÓÌÏŒÉÊ Á) f_{z̄} = 0 Â) ÆÏÒÍÁ f (z) dz ÚÁÍËÎÕÔÁ. Œ) df - ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÐÏÄÏÂÉÑ.

9. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ËÒÉŒÉÚÎÕ ÏÂÒÁÚÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ z (t) = e^{it} ÐÒÉ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÉ w = f (z). 10. îÁÊÄÉÔÅ ∫ fl fdz, ÅÓÌÉ f (z) = (z − a)^n (n ∈ Z), Á fl - ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ

ÒÁÄÉÕÓÁ r Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÔÏÞËÅ a.

11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ | | | | ∫ fl fdz | | | | ≤ ∫ fl |f| |dz|.