25 ÍÁÒÔÁ 2004 ÇÏÄÁ

ìÉÓÔÏË Ć7

îÅËÏÎÓÔÒÕËÔÉŒÎÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÔÅÏÒÅÍÙ òÉÍÁÎÁ Œ ÚÁÄÁÞÁÈ

ïÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ É ÓÏÇÌÁÛÅÎÉÑ:

• ´ { ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÄÉÓË Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÎÕÌÅ; • œÓÅ ÏÂÌÁÓÔÉ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÙ (ÄÌÑ ÐÒÏÓÔÏÔÙ); • œÓÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙ; • õÎÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔØ=ÉÎSSÅËÔÉŒÎÏÓÔØ;

• (f_j ) ⇒ g { ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÁÑ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÁÈ.

ôÅÏÒÅÍÁ (òÉÍÁÎ). ðÕÓÔØ ÏÂÌÁÓÔØ U ⊂ C (U ≠ C ) ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÁ ´. ôÏÇÄÁ U ÂÉÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÁ ´.

úÁÄÁÞÁ 1. (ûÁÇ 1). ðÕÓÔØ p ∈ U É F = {ffi : U → ´| ffi ÕÎÉŒÁÌÅÎÔÎÁ, ffi (p) = 0}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ F ÎÅÐÕÓÔÏ.

úÁÄÁÞÁ 2. (ûÁÇ 2). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ F { ÎÏÒÍÁÌØÎÏÅ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ.

úÁÄÁÞÁ 3. (ûÁÇ 3). ðÕÓÔØ M = sup {|ffi^′ (p)| ; ffi ∈ F }. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M ËÏÎÅÞÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 4. (ûÁÇ 4). óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ffi_0 ∈ F , ÞÔÏ |ffi^′ (p)| = M.

úÁÄÁÞÁ 5. (ÐÏÍÏÝØ). ðÕÓÔØ f_j ⇒ f Œ ÏÂÌÁÓÔÉ U, ÐÒÉÞÅÍ f_j ÎÅ ÒÁŒÎÙ ÎÕÌÀ. ôÏÇÄÁ ÌÉÂÏ f_j ⇒ 0, ÌÉÂÏ f ÎÅ ÒÁŒÎÁ ÎÕÌÀ Œ U.

úÁÄÁÞÁ 6. (ûÁÇ 5). ffi_0 { ÉÓËÏÍÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ.

õËÁÚÁÎÉÅ: ÅÓÌÉ ffi_0 ŒÙÐÕÓËÁÅÔ fi ∈ ´, ÔÏ, ÐÏÄÐÒÁŒÉŒ Ó ÐÏÍÏÝØÀ t_fi =^{z−fi}_{1−fiz} , ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ ffi_0 ÏÔÌÉÞÎÁ ÏÔ ÎÕÌÑ Œ U. ôÏÇÄÁ ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ËÏÒÒÅËÔÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÕÀ Œ U ÆÕÎËÃÉÀ ¯ = √ ffi_0. æÕÎËÃÉÑ t_{¯(p)} ∘ ¯ ∈ F .

ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÍÏÄÕÌØ Åč ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÏÊ Œ ÔÏÞËÅ p ÂÏÌØÛÅ, ÞÅÍ M. ðÒÏÔÉŒÏÒÅÞÉÅ.

úÁÄÁÞÁ 7. ðÕÓÔØ f (z) { ÃÅÌÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ {f (˘z) ; ˘ ∈ C } ÎÏÒ- ÍÁÌØÎÏ Œ ËÏÌØÃÅ r_1 ¡ |z| ¡ r_2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f (z) { ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ.

úÁÄÁÞÁ 8. ðÕÓÔØ f (z) { ÃÅÌÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ, ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ÎÁ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÏÓÉ É ÞÉÓÔÏ ÍÎÉÍÁÑ ÎÁ ÍÎÉÍÏÊ ÏÓÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f ÎÅÞÅÔÎÁ.

úÁÄÁÞÁ 9. æÕÎËÃÉÑ f (z) ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁ Œ ´, ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ´ É |f| = 1 ÎÁ ÇÒÁÎÉÃÅ @´. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f (z) ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁ.