îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô íîïçïïâòáúéñ é òáóóìïåîéñ

üëúáíåî 16 íáñ 2004 ç.

ðÏÖÁÌÕÊÓÔÁ, ÓÏÂÌÀÄÁÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÁŒÉÌÁ ÏÆÏÒÍÌÅÎÉÑ ÒÁÂÏÔÙ:

(1) òÁÂÏÔÁ ÄÏÌÖÎÁ ÉÍÅÔØ ÔÉÔÕÌØÎÙÊ ÌÉÓÔ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÐÉÓÁÎÁ ÆÁÍÉÌÉÑ, ÉÍÑ É ÏÔÞÅÓÔŒÏ ÓÄÁÀÝÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎ, é âïìåå îéþåçï îå îáðéóáîï.

(2) òÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÉÌÉ ÐÕÎËÔÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÔŒÅÔ, ÄÏÌÖÎÏ ÎÁÞÉÎÁÔØÓÑ ÓÏ ÓÌÏŒÁ \ïÔŒÅÔ", ÚÁ ËÏÔÏÒÙÍ ÓÌÅÄÕÅÔ ÏÔŒÅÔ. üÔÏ ÐÒÁŒÉÌÏ ÎÕÖÎÏ ÓÏÂÌÀÄÁÔØ, ÄÁÖÅ ÅÓÌÉ Œ ÔÅËÓÔÅ ÒÅ- ÛÅÎÉÑ ÏÔŒÅÔ É ÔÁË ŒÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 1. X | ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÌÅ ÎÁ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉ M , ˚ | 1-ÆÏÒÍÁ ÎÁ ÎÅÍ, f; g : M → R | ÇÌÁÄËÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ, ÐÒÉÞÅÍ g ÎÉÇÄÅ ÎÅ ÏÂÒÁÝÁÅÔÓÑ Œ ÎÕÌØ. äÏËÁÖÉÔÅ ÆÏÒÍÕÌÕ ⟨˚; [fX; gX]⟩ = ⟨˚; X⟩⟨g^2d

(_f g ) ; X⟩.

úÁÄÁÞÁ 2. ûÁÒÎÉÒÎÙÊ ÍÅÈÁÎÉÚÍ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÓÔÅÒÖÎÅÊ AB, BC, CD É DE. ôÏÞËÉ A É E ÚÁËÒÅÐÌÅÎÙ, Á ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÍÏÇÕÔ ÓŒÏÂÏÄÎÏ ÄŒÉÇÁÔØÓÑ ÐÏ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. äÌÉÎÁ ËÁÖÄÏÇÏ ÓÔÅÒÖÎÑ ÒÁŒÎÁ 1 (É ÎÅ ÍÅÎÑÅÔÓÑ ÐÒÉ ÄŒÉÖÅÎÉÉ | ÓÔÅÒÖÅÎØ ÖÅÓÔËÉÊ), Á ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ A É E ÒÁŒÎÏ 3. œŒÅÄÉÔÅ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÇÌÁÄËÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ (ÔÏ ÅÓÔØ ÏÐÉÛÉÔÅ ËÁÒÔÙ, ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ É ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÐÅÒÅÈÏÄÁ) Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ŒÏÚÍÏÖÎÙÈ ÐÏÌÏÖÅÎÉÊ ÍÅÈÁÎÉÚÍÁ.

úÁÄÁÞÁ 3. îÁ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉ R^2 \ {(0; 0)} ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÇÒÕÐÐÁ G, ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ ŒÓÅÈ ÐÏŒÏÒÏÔÏŒ ŒÏËÒÕÇ ÎÁÞÁÌÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, ŒÓÅÈ ÒÁÓÔÑÖÅÎÉÊ-ÓÖÁÔÉÊ Ë ÎÁÞÁÌÕ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, É ÉÈ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÊ. 1-ÆÏÒÍÁ ˚ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÉÎŒÁÒÉ- ÁÎÔÎÏÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÇÒÕÐÐÙ G, ÅÓÌÉ g^∗˚ = ˚ ÄÌÑ ŒÓÅÈ g ∈ G. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ Á) ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ 1-ÆÏÒÍ, ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÙÈ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ G, Â) ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ 1-ÆÏÒÍ, ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÙÈ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ G.

úÁÄÁÞÁ 4. üÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ E ÑŒÌÑÀÔÓÑ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÅ ÐÁÒÙ (‘; v), ÇÄÅ ‘ ⊂ R^3 | ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏ- ÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, Á v | ŒÅËÔÏÒ Œ R^3, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÊ ÐÒÑÍÏÊ ‘. ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ p : E → RP^2 ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÐÏ ÐÒÁŒÉÌÕ p(‘; v) = ‘. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÏÊËÁ (E; RP^2; p) ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÇÌÁÄËÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÒÁÎÇÁ 2. Â) úÁÄÁÊÔÅ Œ ÜÔÏÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÉ ËÁÒÔÙ É ÆÕÎËÃÉÉ ÐÅÒÅÈÏÄÁ. Œ) ïÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏ ÌÉ ÜÔÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ?

úÁÄÁÞÁ 5. íÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ M ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÈ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÈ ÔÒÏÅË (A_1; A_2; A_3) ÐÏÐÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞÅË ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ S^1. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÚÁÍËÎÕÔÏÊ, ÎÏ ÎÅ ÔÏÞÎÏÊ 1-ÆÏÒÍÙ ÎÁ M .