îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô íîïçïïâòáúéñ é òáóóìïåîéñ

ðòéíåòù íîïçïïâòáúéê

œ ÚÁÄÁÞÁÈ 1{9 ÏÐÉÛÉÔÅ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ (Ó ËÒÁÅÍ ÉÌÉ ÂÅÚ ËÒÁÑ) ÎÁ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÈ. îÕÖÎÏ, ÞÔÏÂÙ ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÁÑ ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ÚÁÄÁŒÁÌÁ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÕÀ ÔÏÐÏÌÏÇÉÀ. åÓÌÉ ÐÒÉŒÅÄÅÎÁ ÐÁÒÁ (ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ), ÔÏ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ŒÙÑÓÎÉÔØ, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ. úÁÄÁÞÁ 1. S^{n−1} ⊂ S^n. óÆÅÒÁ S^n ÜÔÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÁÑ ÅÄÉÎÉÞÎÁÑ ÓÆÅÒÁ Œ R^{n+1} Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, Á S^{n−1} ÅÓÔØ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ S^n c n-ÍÅÒÎÙÍ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ Œ R^{n+1}.

úÁÄÁÞÁ 2. RP^n (ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÏÅ ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÒÑÍÙÈ Œ R^{n+1}, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ). õËÁÚÁÎÉÅ. ëÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ a ∈ RP^n ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÓÉÓÔÅÍÁ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ [a_0 : · · · : a_n]). úÁÄÁÞÁ 3. ìÅÎÔÁ íÅÂÉÕÓÁ, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ËÁË ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÅÎÉÑ Œ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÅ [0; 1] × [0; 1] ÔÏÞÅË ÐÏ ÔÁËÏÍÕ ÐÒÁŒÉÌÕ: (0; t) ∼ (1; 1 − t) ∀t ∈ [0; 1].

úÁÄÁÞÁ 4. íÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÐÒÑÍÙÈ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ (ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÄÉÆÆÅÏÍÏÒÆÎÏ ÌÅÎÔÅ íÅÂÉÕÓÁ, ÉÚ ËÏÔÏÒÏÊ ÕÄÁÌÉÌÉ ËÒÁÊ. úÁÄÁÞÁ 5. C P^n .

úÁÄÁÞÁ 6. óÆÅÒÁ Ó g ÒÕÞËÁÍÉ. üÔÏ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÓËÌÅÉŒÁÎÉÑ (ÂÅÚ ÐÅÒÅËÒÕÔËÉ) ÓÔÏÒÏÎ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÇÏ 4g-ÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÇÄÅ ÓÔÏÒÏÎÁ ÎÏÍÅÒ 4k ÓËÌÅÉŒÁÅÔÓÑ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ ÎÏÍÅÒ 4k + 2, Á 4k + 1 Ó 4k + 3, ÄÌÑ ŒÓÅÈ k = 1; : : : ; g. þÔÏ ÂÕÄÅÔ, ÅÓÌÉ ÓËÌÅÉŒÁÔØ Ó ÐÅÒÅËÒÕÔËÏÊ ? úÁÄÁÞÁ 7. SL(n; R) ⊂ GL(n; R) õËÁÚÁÎÉÅ. íÏÖÎÏ ŒÏÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ ÚÁÄÁÞÅÊ 10. ôÅÍ ÎÅ ÍÅÎÅÅ, ÐÏÌÅÚÎÏ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÎÁ SL(n; R) ÑŒÎÙÅ ËÏÏÒ- ÄÉÎÁÔÙ.

úÁÄÁÞÁ 8. O(n; R).

úÁÄÁÞÁ 9. G(n; k) | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ k-ÍÅÒÎÙÈ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Œ R^n. (òÅÚÕÌØÔÁÔ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÍÎÏÇÏ- ÏÂÒÁÚÉÅÍ çÒÁÓÓÍÁÎÁ.)

úÁÄÁÞÁ 10. äÏËÁÖÉÔÅ (ŒÏÓÐÏÌØÚÏŒÁŒÛÉÓØ ÔÅÏÒÅÍÏÊ Ï ÎÅÑŒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ), ÞÔÏ ÅÓÌÉ f : R^n → R | ÇÌÁÄ- ËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ, É ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ M = {a ∈ M | f(a) = 0} ÎÅÔ ÔÏÞÅË, Œ ËÏÔÏÒÙÈ ŒÓÅ ÞÁÓÔÎÙÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ ÏÂÒÁÝÁÀÔÓÑ Œ ÎÕÌØ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ, ÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ M ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ R^n ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ n − 1. úÁÄÁÞÁ 11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ. úÁÄÁÞÁ 12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ S^1 ÉÍÅÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁÑ ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ÏÄÎÏÍÅÒÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ.