îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô íîïçïïâòáúéñ é òáóóìïåîéñ

ëïííõôáôïò œåëôïòîùè ðïìåê. òáóóìïåîéñ.

úÁÄÁÞÁ 1. äÌÑ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ X É Y ÎÁ R^2 ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒ, ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÙÅ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ, É ÏÐÉÛÉÔÅ ÓÄŒÉÇ ŒÄÏÌØ ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÏÊ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ ÚÁ ŒÒÅÍÑ t: 1) X =^@_{@x1} , Y = x_1^@_{@x2} − x_2^@_{@x1} ; 2) X = x_1^@_{@x1} + x_2^@_{@x2} , Y = x_1^@_{@x2} − x_2^@_{@x1} .

úÁÄÁÞÁ 2. œÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÌÅ X ÎÁ ÓÆÅÒÅ S^2 ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÏ ÐÏ ÐÁÒÁÌÌÅÌÑÍ, ÐÏÌÅ Y ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÏ ÐÏ ÍÅÒÉÄÉÁÎÁÍ, É ÄÌÉÎÁ ŒÅËÔÏÒÏŒ X(a) É Y (a) ÒÁŒÎÁ cos (a), ÇÄÅ | ÛÉÒÏÔÁ. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒ [X; Y ].

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ Ë ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÀ 1) T^2, 2) GL(n; R), 3) SL(n; R) ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ.

õËÁÚÁÎÉÅ. óÍ. ÚÁÄÁÞÕ 1 ÌÉÓÔËÁ \ëÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ".

úÁÄÁÞÁ 4. äÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉÃÙ P ∈ GL(2; R) ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ M_P : GL(2; R) → GL(2; R) ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ M_P (Q)^{def}= P Q. ðÕÓÔØ A ∈ T_E GL(2; R) | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ (ÎÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ T_E GL(2; R) = Mat(2 × 2)). ïÂÏÚÎÁÞÉÍ L_A ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÌÅ ÎÁ GL(2; R), ÚÎÁÞÅÎÉÅ ËÏÔÏÒÏÇÏ Œ ÔÏÞËÅ P ÒÁŒÎÏ M^′_P (E)A. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ [L_A; L_B] = L_C , ÇÄÅ C = AB − BA. òÅÛÉÔÅ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÕÀ ÚÁÄÁÞÕ ÄÌÑ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ SL(n; R).

úÁÄÁÞÁ 5. ðÒÏŒÅÄÅÍ ÞÅÒÅÚ ËÁÖÄÕÀ ÔÏÞËÕ m = (a; b; c) ∈ R^3 ÐÌÏÓËÏÓÔØ ˝_m, ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ a(y − b) + (z − c) = 0. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÇÌÁÄËÁÑ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ S (Ô.Å. ÄŒÕÍÅÒÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ Œ R^3), ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ Œ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ m ∈ S ÐÌÏÓËÏÓÔØ ˝_m ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ ?

úÁÄÁÞÁ 6. äÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÉ m = (a; b; c) ∈ R^3 ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ X(m); Y (m) ∈ T_mR^3 ŒÅËÔÏÒÙ, ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÝÉÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ˝_m ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 5 É ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ÉÈ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÙÅ ÐÒÏÅËÃÉÉ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ (x; y) ÒÁŒÎÙ, ÓÏÏÔŒÅÔ- ÓÔŒÅÎÎÏ,^@_{@x} = (1; 0) É^@_{@y} = (0; 1). îÁÊÄÉÔÅ ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ X É Y (Œ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉ R^3).

úÁÄÁÞÁ 7. 1) ôÒÉŒÉÁÌØÎÏ ÌÉ ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÎÁÄ RP^1 ? 2) òÁÓËÌÁÓÓÉÆÉÃÉÒÕÊÔÅ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ŒÓÅ ÏÄÎÏÍÅÒÎÙÅ ŒÅËÔÏÒÎÙÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ Ó ÂÁÚÏÊ S^1.