úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. 1 ËÕÒÓ. 8 ÆÅŒÒÁÌÑ 2005 Ç.

1) îÁÊÔÉ ÐÏÒÑÄÏË ÓÔÁÃÉÏÎÁÒÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ŒÅÒÛÉÎÙ ÄÌÑ ÇÒÕÐÐÙ ŒÒÁÝÅÎÉÊ Á) ÄÉÜÄÒÁ; Â) ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ;

Œ) ËÕÂÁ; Ç) ÏËÔÁÜÄÒÁ; Ä) ÉËÏÓÁÜÄÒÁ; Å) ÄÏÄÅËÁÜÄÒÁ.

2) ðÏÄ ÇÒÕÐÐÏÊ ÍÎÏÇÏÇÒÁÎÎÉËÁ ÍÙ ÂÕÄÅÍ ÐÏÎÉÍÁÔØ ÇÒÕÐÐÕ ŒÒÁÝÅÎÉÊ ÍÎÏÇÏÇÒÁÎÎÉËÁ. îÁÊÔÉ ÐÏÒÑÄÏË Á) ÇÒÕÐÐÙ ÄÉÜÄÒÁ; Â) ÇÒÕÐÐÙ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ; Œ) ÇÒÕÐÐÙ ËÕÂÁ; Ç) ÇÒÕÐÐÙ ÉËÏÓÁÜÄÒÁ.

3) óËÏÌØËÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÏÖÅÒÅÌÉÊ ÉÚ 6 ÂÕÓÉÎ, ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ËÒÁÓÎÏÇÏ, ÓÉÎÅÇÏ ÉÌÉ ÖÅÌÔÏÇÏ ÃŒÅÔÁ?

(õËÁÚÁÎÉÅ: ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØ ÆÏÒÍÕÌÕ âÅÒÎÓÁÊÄÁ).

4) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÏÒÑÄÏË ÌÀÂÏÇÏ ÎÅÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÜÌÅÍÅÎÔÁ ÇÒÕÐÐÙ G ÒÁŒÅÎ ÄŒÕÍ, ÔÏ ÇÒÕÐÐÁ G | ÁÂÅÌÅŒÁ. ðÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ ÔÁËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ ÉÚ ÄŒÕÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.

5) ðÕÓÔØ G | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, a; b ∈ G, ÐÒÉÞÅÍ ÐÏÒÑÄÏË ÉÈ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ab ÒÁŒÅÎ n. ëÁËÉÍ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÐÏÒÑÄÏË ÜÌÅÍÅÎÔÁ ba?

6) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ

Á) ÇÒÕÐÐÁ ÄÉÜÄÒÁ D_3 ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÅ S_3 ; Â) ÇÒÕÐÐÁ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ T ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÚÎÁËÏÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ ÇÒÕÐÐÅ A_4 ; Œ) ÇÒÕÐÐÁ ËÕÂÁ C ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÅ S_4 ; Ç) ÇÒÕÐÐÁ ÉËÏÓÁÜÄÒÁ I ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÚÎÁËÏÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ ÇÒÕÐÐÅ A_5 .

7) îÁÊÔÉ ËÌÁÓÓÙ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÄÌÑ Á) ÇÒÕÐÐÙ ÄÉÜÄÒÁ D_n ; Â) ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ S_n . 8) îÁÊÔÉ ŒÓÅ ÇÒÕÐÐÙ Á) ÒÏŒÎÏ Ó ÄŒÕÍÑ ËÌÁÓÓÁÍÉ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ; Â) ÒÏŒÎÏ Ó ÔÒÅÍÑ ËÌÁÓÓÁÍÉ ÓÏÐÒÑ- ÖÅÎÎÏÓÔÉ.

9) ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ C ÇÒÕÐÐÕ ŒÒÁÝÅÎÉÊ ËÕÂÁ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÔÏÞËÁÈ (±1; ±1; ±1). ðÕÓÔØ T | ÇÒÕÐÐÁ ŒÒÁÝÅÎÉÊ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÔÏÞËÁÈ (−1; −1; −1), (1; 1; −1), (1; −1; 1) É (−1; 1; 1). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ T | ÎÏÒÍÁÌØÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÇÒÕÐÐÙ C .

10) ðÕÓÔØ N É M | ÄŒÅ ÎÏÒÍÁÌØÎÙÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ ÇÒÕÐÐÙ G, ÐÒÉÞÅÍ N ∩ M = {e}. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ab = ba ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ a ∈ N , b ∈ M .

11) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÌÀÂÙÈ ÌÅŒÙÈ ÓÍÅÖÎÙÈ ËÌÁÓÓÏŒ ÇÒÕÐÐÙ G ÐÏ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ H ÓÎÏŒÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÌÅŒÙÍ ÓÍÅÖÎÙÍ ËÌÁÓÓÏÍ, ÔÏ H | ÎÏÒÍÁÌØÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ Œ G.

12) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G ÇÒÕÐÐÁ ÅÅ ŒÎÕÔÒÅÎÎÉÈ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ Int G ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ŒÓÅÈ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ Aut G.

13) îÁÊÔÉ ÐÏÒÑÄÏË ÇÒÕÐÐÙ Aut(Z_p ⊕ Z_p), ÇÄÅ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ. 14) îÁÊÔÉ ÐÏÒÑÄÏË ÇÒÕÐÐÙ Aut(Aut(Aut(Z_8))).

15) äÌÑ ËÁËÉÈ n ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÙÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ S_n → Int(S_n) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ? 16) îÁÊÔÉ Aut(S_n)= Int(S_n) ÐÒÉ Á) n = 3; Â) n = 4; Œ) n = 5; Ç) n = 6; Ä) n = 7; Å) n ⩾ 8.