áÌÇÅÂÒÁ, 2 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 1

1. îÁÒÉÓÕÊÔÅ Œ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÈ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ËÁÒÔÁÈ U_{x0} , U_{x1} , U_{x2} ÎÁ P^2(R) ËÒÉŒÙÅ, ÚÁÄÁÎÎÙÅ Œ ËÁÒÔÅ U_{x0} ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ: (Á) x^2_1 + x^2 = 1; (Â) x_2 = x^3_1; (Œ) x^2 = x^3_1; (Ç) x^2 = x^2_1(x_1 + 1); (Ä) x^2 = x_1(x_1 + 1)(x_1 + 2).

2. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) ëÁËÉÅ ÉÚ ËÒÉŒÙÈ, ÐÅÒÅÞÉÓÌÅÎÎÙÈ Œ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ, ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙ? (ðÒÉÍÅÒ ÉÚ ÌÅËÃÉÉ ÐÏËÁÚÙŒÁÅÔ, ÞÔÏ ËÒÉŒÁÑ ÉÚ ÐÕÎËÔÁ (Á) ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁ.)

3. (Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÕÂÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÂÉÒÁÃÉÏ- ÎÁÌØÎÏ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ËÒÉŒÏÊ ŒÉÄÁ a_1(x)y^2 + a_2(x)y + a_3(x) = 0, ÇÄÅ a_i | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÔÅÐÅÎÉ ÎÅ ŒÙÛÅ i. (õËÁÚÁÎÉÅ: ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ ËÒÉŒÁÑ ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ.)

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÁÑ ËÕÂÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÂÉÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ËÒÉŒÏÊ ŒÉÄÁ y^2 = x^3 + px + q, ÇÄÅ p; q | ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÞÉÓÌÁ.

4. (ðÕÞËÉ ËÏÎÉË) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ 4 ÔÏÞËÉ A, B, C, D, ÎÁ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎ- ÎÏÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ. (Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ËÏÎÉËÁ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÜÔÉ ÔÏÞËÉ, ÚÁÄÁčÔÓÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ ˘f + ¯g = 0, ÇÄÅ f = 0 É g = 0 | ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ËÁËÉÈ-ÔÏ ÄŒÕÈ ËÏÎÉË Œ ÜÔÉÍ ÓŒÏÊÓÔŒÏÍ. (îÁÐÒÉÍÅÒ, ÍÏÖÎÏ ŒÚÑÔØ f = f_{AB} f_{CD} , g = f_{AC} f_{BD}, ÇÄÅ f_{XY} | ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ, ÐÒÏ- ÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ X É Y .) íÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÁËÉÈ ËÏÎÉË Ó (˘ : ¯) ∈ P^1 ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÕÞËÏÍ (pencil) ËÏÎÉË, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÞÅÔÙÒÅ ÔÏÞËÉ.

(Â) ðÕÓÔØ ÐÕÞÏË ËÏÎÉË ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÕÀ ËÏÎÉËÕ. äÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÔÒčÈ (É ÎÅ ÍÅÎÅÅ ÏÄÎÏÊ) ŒÙÒÏÖÄÅÎ- ÎÙÈ ËÏÎÉË.

(Œ) îÁÊÄÉÔÅ ŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÅ ËÏÎÉËÉ Œ ÐÕÞËÅ ËÏÎÉË, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÍ ËÏÎÉËÉ x^2_1 + x^2 = x^2_0 É x_0x_1 + x_0x_2 + x_1x_2 = 0.

(Ç) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ Œ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ËÁÒÔÅ U_{x0} ËÏÎÉËÉ x^2 +ax_2+bx_1+c = 0 É x_2 − x^2_1 = 0. éÈ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ, ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ÓÕÔØ (t_i; t^2_i ), ÇÄÅ t_1; : : : ; t_4 | ËÏÒÎÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ t^4 + at^2 + bt + c = 0. éÓÓÌÅÄÕÑ ŒÙÒÏÖÄÅÎ- ÎÙÅ ËÏÎÉËÉ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÇÏ ÐÕÞËÁ, ÏÂSSÑÓÎÉÔÅ, ËÁË ÓŒÅÓÔÉ ÒÅÛÅÎÉÅ ÜÔÏÇÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ Ë ÒÅÛÅÎÉÀ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ÔÒÅÔØÅÊ ÓÔÅÐÅÎÉ.

5. íÏÖÎÏ ÌÉ ÚÁÄÁÔØ ÏÄÎÕ ÉÚ ŒÅÔŒÅÊ ÇÉÐÅÒÂÏÌÙ Œ R^2 ÐÏÌÉÎÏÍÉÁÌØ- ÎÙÍÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ?