áÌÇÅÂÒÁ, 2 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 3

1. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÔÏÞËÁ (2; 4) ÎÁ ËÒÉŒÏÊ y^2 = x^3 + 4x ÔÏÞËÏÊ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ? åÓÌÉ ÄÁ, ÔÏ ÞÅÍÕ ÒÁŒÅÎ ÜÔÏÔ ÐÏÒÑÄÏË? (œ ÜÔÏÊ ÚÁÄÁÞÅ ÚÁ ÎÕÌÅŒÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÂÅÒčÔÓÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÕÄÁÌčÎÎÁÑ ÔÏÞËÁ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ.)

2. ðÕÓÔØ y^2 = x^3 + ax + b | ÎÅÏÓÏÂÁÑ ËÕÂÉËÁ Œ R^2. ëÁËÏÊ ÇÒÕÐÐÅ ÍÏ- ÖÅÔ ÂÙÔØ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÔÏÞÅË ŒÔÏÒÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ ÎÁ (ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÍ ÚÁÍÙËÁÎÉÉ) ÜÔÏÊ ËÒÉŒÏÊ?

3. (Á) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÒÏÄ ËÒÉŒÏÊ x^n_0 + x^n_1 + x^n_2 = 0.

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÏÄ ÎÅÏÓÏÂÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ n ÒÁŒÅÎ^{(n−1)(n−2)}_2 . (õËÁÚÁÎÉÅ. íÏÖÎÏ ÌÉÂÏ ÆÏÒÍÁÌÉÚÏŒÁÔØ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÑ Ó ÌÅËÃÉÉ, ÌÉÂÏ ÑŒÎÏ ÐÒÅÄSSÑŒÉÔØ ÎÁËÒÙÔÉÅ É ÐÒÉÍÅÎÉÔØ ÆÏÒÍÕÌÕ òÉÍÁÎÁ { çÕÒŒÉÃÁ.)

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÕÀ ÎÅÏÓÏÂÕÀ ËÕÂÉÞÅÓËÕÀ ËÒÉŒÕÀ ÎÁ P^2, ÉÍÅÀ- ÝÕÀ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÇÉÂÁ, ÍÏÖÎÏ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÚÁÍÅÎÙ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ ÐÒÉŒÅÓÔÉ Ë ÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ ÆÏÒÍÅ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ y^2z = x^3 + ax^2z + bxz^2 + cz^3.

5. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÇÅÓÓÉÁÎ H(C) ËÒÉŒÏÊ C ÎÁ P^2, ÚÁÄÁÎÎÏÊ Œ ÏÄÎÏÒÏÄ- ÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ f(x_0; x_1; x_2) = 0, ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÔÏ- ÞÅË P ∈ P^2, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ det(^{@2f (P )}_{@xi@xj} ) = 0.

(Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÓŒÏÊÓÔŒÏ ĂÂÙÔØ ÇÅÓÓÉÁÎÏÍĄ.

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÒÉŒÁÑ x^3_0 + x^2_1x_2 + ax_0x^2 = 0 ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÅÓÓÉÁÎÏÍ ÓŒÏÅÇÏ ÇÅÓÓÉÁÎÁ.

(Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÇÉÂÁ ËÒÉŒÏÊ C ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÉÔ H(C) É ÌÀÂÁÑ ÎÅÏÓÏÂÁÑ ÔÏÞËÁ ËÒÉŒÏÊ C, ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÝÁÑ ÇÅÓÓÉÁÎÕ, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÔÏÞ- ËÏÊ ÐÅÒÅÇÉÂÁ.

(Ç) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅÏÓÏÂÁÑ ËÕÂÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÁ P^2(C ) ÉÍÅÅÔ ÎÅ ÍÅ- ÎÅÅ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÇÉÂÁ É ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÄÅŒÑÔÉ. (œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÎÅÏÓÏÂÕÀ ËÒÉ- ŒÕÀ ÍÏÖÎÏ ÐÒÉŒÅÓÔÉ Ë ÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ ÆÏÒÍÅ ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 4.)

(Ä) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÎÅÏÓÏÂÁÑ ËÕÂÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÁ P^2(C ) ÉÍÅÅÔ ÒÏŒÎÏ ÄÅŒÑÔØ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞÅË ÐÅÒÅÇÉÂÁ.

6. ðÒÉ ËÁËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÑÈ ff ËÕÂÉËÁ x^3_0 + x^3_1 + x^3_2 + ffx_0x_1x_2 = 0 ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÏÊ ËÒÉŒÏÊ? îÁÊÄÉÔÅ Åč ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÇÉÂÁ.

7. (Á) éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ ‘ ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÇÉÂÁ ËÕ- ÂÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÔØÑ ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ‘ ∩ C ÔÏÖÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÔÏÞËÏÊ ÐÅÒÅÇÉÂÁ.

(Â)^∗ ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÉÔØ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÇÉÂÁ Ó ÔÏÞËÁÍÉ F^2_3 ÔÁË, ÞÔÏ ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ ÔÒÏÊËÉ ÔÏÞÅË ÐÒÑÍÙÅ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÑÀÔÓÑ ÐÒÉ ÜÔÏÍ Ó ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÍÉ ÐÒÑÍÙÍÉ ÎÁÄ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÐÏÌÅÍ.