áÌÇÅÂÒÁ, 2 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 5

1. (æÏÒÍÕÌÁ ûÌÅÆÌÉ ÄÌÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ËÒÉŒÏÊ, ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÊ Ë ËÕÂÉËÅ) ðÕÓÔØ C | ÎÅÏÓÏÂÁÑ ËÕÂÉËÁ, ÚÁÄÁÎÎÁÑ Œ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ ÎÁ P^2 ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ f(x_0; x_1; x_2) = 0. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ p_0; p_1; p_2 ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÎÁ (P^2)^∨ É ÐÏÌÏÖÉÍ

V (p; x) = det

0 p_0 p_1 p_2 p_0 f_{00} f_{01} f_{02} p_1 f_{10} f_{11} f_{12} p_2 f_{20} f_{21} f_{22}

; G(p) = det

0 p_0 p_1 p_2 p_0 V_{00} V_{01} V_{02} p_1 V_{10} V_{11} V_{12} p_2 V_{20} V_{21} V_{22} ;

ÇÄÅ f_{ij} =^{@2f}_{@xi@xj} , V_{ij} =^{@2V}_{@xi@xj} .

æÏÒÍÕÌÁ ûÌÅÆÌÉ: G(p) = 0 | ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ËÒÉŒÏÊ C^∨. äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÎÅÓËÏÌØËÉÈ ÌÅÍÍ.

(Á) ðÕÓÔØ ¸ = (¸_0 : ¸_1 : ¸_2) ∈ C, ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ K_¸(x_0; x_1; x_2) = ∑ i ¸_i^{@f}_{@xi} (x_0; x_1; x_2) | ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ĂÐÏÌÑÒÙ Ë ËÒÉŒÏÊ Œ ÔÏÞËÅ ¸Ą. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ V (p; x) = 0 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÐÒÑÍÁÑ, ÏÔŒÅÞÁÀÝÁÑ p ÐÒÉ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÓÔÉ, ËÁÓÁÅÔÓÑ K_¸.

(Â) ðÏÌÏÖÉÍ C_p = {x | V (p; x) = 0}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ G(p) = 0 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÐÒÑÍÁÑ, ÏÔŒÅÞÁÀÝÁÑ p, ËÁÓÁÅÔÓÑ C_p.

(Œ) ðÕÓÔØ x ∈ C | ÎÅ ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÇÉÂÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ x ∈ C_p É C_p ËÁÓÁÅÔÓÑ C Œ ÔÏÞËÅ x. (Ç) äÏËÁÖÉÔÅ ÆÏÒÍÕÌÕ ûÌÅÆÌÉ.

2. ðÕÓÔØ C | ËÒÉŒÁÑ, ÚÁÄÁŒÁÅÍÁÑ Œ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ ÎÁ P^2 ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ x^n_0 +x^n_1 = x^n_2 . õËÁ- ÖÉÔÅ ÄÌÑ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ C^∨ (Á) ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ; (Â) ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ k[X × Y ] = k[X] ⊗_k k[Y ] ÄÌÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ X ⊂ A^n , Y ⊂ A^m . 4. ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÙ f : A^1 → A^1 .

5. ñŒÌÑÀÔÓÑ ÌÉ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁÍÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ: (Á) {(x; y) | y = x^k} → A^1 : (x; y) → x? (Â) {(x; y) | xy = 1} → A^1 : (x; y) → x? (Œ) A^1 → {(x; y) | y^2 = x^3}: x → (x^2; x^3)?

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ úÁÒÉÓÓËÏÇÏ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏ, Ô. Å. ÉÚ ÌÀÂÏÇÏ ÐÏ- ËÒÙÔÉÑ ÏÔËÒÙÔÙÍÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍÉ ÍÏÖÎÏ ŒÙÄÅÌÉÔØ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÄÐÏËÒÙÔÉÅ.