áÌÇÅÂÒÁ, 2 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 6

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ V (f_1) = V (f_2) ÄÌÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ f_1 É f_2 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÜÔÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÐÏÌÕÞÁÀÔÓÑ ÄÒÕÇ ÉÚ ÄÒÕÇÁ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ ÎÁ ËÏÎÓÔÁÎÔÕ.

2. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ V (x^2 + y^2 + z^2; x^2 − y^2 − z^2 + 1) ⊂ A^3 ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍ?

3. (Á) óËÏÌØËÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ Õ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ V (y^2 = = xz; z^2 = y^3) ⊂ A^3 ? (Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÜÔÉ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ËÏÍ- ÐÏÎÅÎÔÙ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙ.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÁÑ ËŒÁÄÒÉËÁ Œ A^n ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁ. 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ V (x^3 + y^3 + z^3 − 1) ⊂ A^3 ÒÁÃÉÏÎÁÌØ- ÎÁ. 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ A ⊂ B | ÃÅÌÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ËÏÌÅÃ É B ⊂ C | ÃÅÌÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ËÏÌÅÃ, ÔÏ ÔÏ A ⊂ C | ÃÅÌÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ËÏÌÅÃ.

7. ðÕÓÔØ X | ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, G | ËÏÎÅÞÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÅÇÏ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÕ A = k[X]^G, ÓÏÓÔÏÑÝÕÀ ÉÚ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÙÈ ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ.

(Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ A ËÏÎÅÞÎÏ ÐÏÒÏÖÄÅÎÁ. (õËÁÚÁÎÉÅ: ÕÓÒÅÄÎÉÔÅ ÍÏÎÏÍÙ ÏÔ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ ÁÌÇÅÂÒÙ k[X] ÐÏ ÇÒÕÐÐÅ É ÄÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ŒÙÒÁÖÁÅÔÓÑ ÞÅÒÅÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÉÅ.)

éÚ ÜÔÏÇÏ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÅ A ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÍÎÏ- ÖÅÓÔŒÏ Y (ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ A = k[Y ]) ŒÍÅÓÔÅ Ó ÓÀÒSSÅËÃÉÅÊ ’ : X → Y (ÏÔŒÅÞÁÀÝÉÍ ŒÌÏÖÅÎÉÀ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÙ).

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÕ x_1 ÍÏÖÎÏ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ÇÒÕÐÐÙ ÐÅÒÅŒÅÓÔÉ Œ ÔÏÞËÕ x_2, ÅÓÌÉ É ÔÏÌØËÏ ÅÓÌÉ ’(x_1) = ’(x_2), Ô. Å. Y ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÑÅÔÓÑ Ó ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ ÏÒÂÉÔ X=G.

(Œ) îÁÊÄÉÔÅ Y , ÅÓÌÉ X = A^n , G = S_n ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ.

(Ç) îÁÊÄÉÔÅ Y , ÅÓÌÉ X = A^2 , G = ⟨ø ⟩, ø (x; y) = (−x; −y).