íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ ëïíðìåëóîùê áîáìéú

üëúáíåî 19{26 óåîôñâòñ 2005 ç

ðÏÖÁÌÕÊÓÔÁ, ÓÏÂÌÀÄÁÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÁŒÉÌÁ ÏÆÏÒÍÌÅÎÉÑ ÒÁÂÏÔÙ:

1) òÁÂÏÔÁ ÄÏÌÖÎÁ ÉÍÅÔØ ÔÉÔÕÌØÎÙÊ ÌÉÓÔ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÐÉÓÁÎÁ ÆÁÍÉÌÉÑ, ÉÍÑ É ÏÔÞÅÓÔŒÏ ÓÄÁÀÝÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎ, é âïìåå îéþåçï îå îáðéóáîï.

2) òÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÉÌÉ ÐÕÎËÔÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÔŒÅÔ, ÄÏÌÖÎÏ ÎÁÞÉÎÁÔØÓÑ ÓÏ ÓÌÏŒÁ \ïÔŒÅÔ", ÚÁ ËÏÔÏÒÙÍ ÓÌÅÄÕÅÔ ÏÔŒÅÔ. üÔÏ ÐÒÁŒÉÌÏ ÎÕÖÎÏ ÓÏÂÌÀÄÁÔØ, ÄÁÖÅ ÅÓÌÉ Œ ÔÅËÓÔÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÏÔŒÅÔ É ÔÁË ŒÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ.

çÏÔÏŒÙÅ ÒÁÂÏÔÙ ÎÕÖÎÏ ÓÄÁÔØ Œ ÕÞÅÂÎÕÀ ÞÁÓÔØ ÄÏ 21.00 26 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2005 Ç.

úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ f | ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏÅ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÜÌÌÉÐÓÁ ÎÁ ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ËÒÕÇ. Á) äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÚ ÓÁÍÏÊ ÄÌÉÎÎÏÊ ÈÏÒÄÙ ÜÌÌÉÐÓÁ ÐÒÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÉ f | ÏÔÒÅÚÏË ÉÌÉ ÄÕÇÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. Â) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÈÏÒÄÙ ÜÌÌÉÐÓÁ ÜÔÏ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÎÅŒÅÒÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ f | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ÄŒÕÍÑ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÍÉ ÚÎÁÞÅÎÉÑÍÉ: 0 É 1 (ÔÏ ÅÓÔØ ÅÓÌÉ f^′(z) = 0, ÔÏ f(z) = 0 ÉÌÉ 1). Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ f^{−1}([0; 1]) ⊂ C ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ŒÌÏÖÅÎÎÏÅ ÄÅÒÅŒÏ, ÔÏ ÅÓÔØ ÓŒÑÚÎÙÊ ÇÒÁÆ ÂÅÚ ÃÉËÌÏŒ, ÒÅÂÒÁ ËÏÔÏÒÏÇÏ | ÏÔÒÅÚËÉ ÇÌÁÄËÉÈ ËÒÉŒÙÈ. Â) ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÜÔÏ ÄÅÒÅŒÏ ÔÁËÏÅ:_• • • • úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ n ≥ 0 É ^_n | ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ C → C , ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÝÉÈ ÔÏÖÄÅÓÔŒÁÍ f(z + 1) = f(z) É f(z + i) = −e^{2ßinz}f(z). Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ dim ^_n = n ÐÒÉ n ≥ 0 É dim ^_n = 0 ÐÒÉ n ¡ 0. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÖÄÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ f ∈ ^_n ÉÍÅÅÔ Œ ËŒÁÄÒÁÔÅ 0 ≤ Re z; Im z ¡ 1 ÒÏŒÎÏ n ÎÕÌÅÊ, ÓÞÉÔÁÑ Ó ËÒÁÔÎÏÓÔÑÍÉ. Œ) îÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÕ ÜÔÉÈ ÎÕÌÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 4. Á) œÓÅ ËÏÒÎÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÌÅÖÁÔ Œ ŒÅÒÈÎÅÊ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ËÏÒÎÉ ÅÇÏ ÐÒÏÉÚŒÏÄ- ÎÏÊ ÔÁËÖÅ ÌÅÖÁÔ Œ ŒÅÒÈÎÅÊ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÒÎÉ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÌÅÖÁÔ ŒÎÕÔÒÉ ŒÙÐÕËÌÏÊ ÏÂÏÌÏÞËÉ ËÏÒÎÅÊ ÓÁÍÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ.