ìÉÓÔÏË 8. æÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ (28 ÍÁÒÔÁ)

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÂÕËÅÔÁ n ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÅ Ó n ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ß_1(nT^2) ÐÏÒÏÖÄÅÎÁ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ a_1; b_1; : : :; a_n; b_n, ÓŒÑÚÁÎÎÙÍÉ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅÍ

∏_n i=1(a_ib_ia^{−1}_i b^{−1}_i ) = 1.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ß_1(nP^2) ÐÏÒÏÖÄÅÎÁ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ a_1; : : : ; a_n, ÓŒÑÚÁÎÎÙÍÉ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÓÏÏÔ- ÎÏÛÅÎÉÅÍ a^2_1 · · · a^2_n = 1.

4. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ G = ß_1(nT^2), ÔÏ G=G^′ ∼= Z^{2n}.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ G = ß_1(nP^2), ÔÏ G=G^′ ∼= Z^{n−1} ⊕ Z_2.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ß_1(S^n) = 0 ÐÒÉ n ⩾ 2.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ß_1(C P^n ) = 0.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ nT^2, ÉÚ ËÏÔÏÒÏÊ ŒÙÒÅÚÁÎÏ k ⩾ 1 ÄÉÓËÏŒ, ÑŒÌÑ- ÅÔÓÑ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÏÊ ÒÁÎÇÁ 2n + k − 1.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ nP^2, ÉÚ ËÏÔÏÒÏÊ ŒÙÒÅÚÁÎÏ k ⩾ 1 ÄÉÓËÏŒ, ÑŒÌÑ- ÅÔÓÑ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÏÊ ÒÁÎÇÁ n + k − 1.

9. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ RP^n ÄÌÑ ŒÓÅÈ n ⩾ 1.

10. ðÕÓÔØ X | ÌÉÓÔ íčÂÉÕÓÁ, A | ÅÇÏ ËÒÁÊ. äÏËÁÖÉÔÅ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ, ÞÔÏ A ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÅÔÒÁËÔÏÍ X.

11. äÏËÁÖÉÔÅ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ, ÞÔÏ ËÒÁÊ ÒÕÞËÉ (ÔÏÒÁ Ó ŒÙÒÅÚÁÎÎÙÍ ÄÉÓËÏÍ) ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÅÔÒÁËÔÏÍ ÒÕÞËÉ.

12. ðÕÓÔØ M^3_g | ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÅÄÉÎÉÞÎÙÈ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ Ë ÓÆÅÒÅ Ó g ÒÕÞËÁÍÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ß_1(M^3_g ) ÐÏÒÏÖÄÅÎÁ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ a_1; : : : ; a_g; b_1; : : :; b_g; c, ËÏÔÏÒÙÅ ÓŒÑÚÁÎÙ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍÉ ÓÏÏÔÎÏÛÅ- ÎÉÑÍÉ: a_ic = ca_i, b_ic = cb_i É

∏_g i=1(a_ib_ia^{−1}_i b^{−1}_i ) = c^{2−2g}.