íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ íáôåíáôéþåóëéê áîáìéú, 2 óåíåóôò

ìåëãéñ 12

ëÒÁÔËÏÅ ÓÏÄÅÒÖÁÎÉÅ. òÑÄ æÕÒØÅ ËÕÓÏÞÎÏ-ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ. ôÅÏÒÅÍÁ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ.

ðÏÄ ÆÕÎËÃÉÅÊ ÎÁ U (1) ÍÙ ÂÕÄÅÍ ÐÏÎÉÍÁÔØ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ÎÁ R, \ÐÒÏÇÌÁÔÙŒÁÑ" ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ t → e^{2ßit}

ìÅÍÍÁ 1 (òÉÍÁÎ). ðÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ f : U (1) → C ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÁ. ôÏÇÄÁ c_n(f) → 0 ÐÒÉ n → ±∞, ÇÄÅ {c_n(f)} = F (f) (ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏŒ æÕÒØÅ).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. åÓÌÉ f ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉÞÅÓËÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ ÏÔÒÅÚËÁ [a; b] ⊂ [0; 1], ÔÏ |c_n(f)| = | | | ∫_b a e^{−2ßint} dt | | | = 1 2ßn |e^{−2ßinb} − e^{−2ßina}| ≤^1_{ßn} → 0.

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ f | ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÁÑ ÐÒÏÓÔÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ. îÅÔÒÕÄÎÏ ÐÏËÁÚÁÔØ (ÐÒÏÄÅÌÁÊÔÅ !), ÞÔÏ Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ f ÐÏÞÔÉ ŒÓÀÄÕ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÅ ÒÑÄÁ ∑_∞ k=1 u_kØ_{[ak ;bk]}, ÇÄÅ ∑ k |u_k| (b_k − a_k) ¡ ∞. úÁÆÉËÓÉÒÕÅÍ ” ¿ 0 É ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ N ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ∑ k¿N |u_k| (b_k − a_k) ¡ ”. ôÏÇÄÁ

∫_1 0 |f(t) − f_N (t)| dt ¡ ”, ÇÄÅ f_N =

∑_N

k=1 u_kØ_{[ak ;bk]}. ïÔÓÀÄÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ |c_n(f) − c_n(f_N )| ¡ ” ÐÒÉ ŒÓÅÈ n ∈ Z. œ ÓÉÌÕ ÌÉÎÅÊÎÏÓÔÉ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ æÕÒØÅ c_n(f_N ) = ∑_N

k=1 u_kc_n(Ø_{[ak;bk]}) → 0 ÐÒÉ n → ∞, ÏÔËÕÄÁ lim_{n→∞} |c_n(f)| ¡ ”. ðÏÓËÏÌØËÕ ” ¿ 0 ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ, ÌÅÍÍÁ òÉÍÁÎÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ ÄÌÑ ÐÒÏÓÔÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ.

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ f : [0; 1] → C ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÁ. ôÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ f_k ÐÒÏÓÔÙÈ ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ

∫_1 0 |f(t) − f_k(t)| dt → 0 ÐÒÉ k → ∞. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ k ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ

∫_1 0 |f(t) − f_k(t)| dt ¡ ”, ÏÔËÕÄÁ |c_n(f) − c_n(f_k)| ¡ ” ÐÒÉ ŒÓÅÈ n. óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, lim_{n→∞} |c_n(f)| ¡ ”, É, Œ ÓÉÌÕ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÓÔÉ ” ¿ 0, ÌÅÍÍÁ òÉÍÁÎÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ. □

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ c_n = c_n(f) =

∫_1 0 f(t)e^{−2ßint} dt | ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ æÕÒØÅ ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f : [0; 1] → C , Á ’(x) = ∑_∞ n=−∞ cne

2ßinx | ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ æÕÒØÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ c

n(f) (ÎÁÚÙŒÁÅÍÏÅ ÔÁËÖÅ

ÒÑÄÏÍ æÕÒØÅ ÆÕÎËÃÉÉ f). ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ’_N (x)^{def}=

∑_N

n=−N cne

2ßinx.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 1. ’_N = f ∗ D_N , ÇÄÅ D_N (x) =

∑_N

n=−N e

2ßinx = sin ß(2N+1)x sin ßx (ÑÄÒÏ äÉÒÉÈÌÅ).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. éÚ ÆÏÒÍÕÌÙ ÓÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ ÐÏÌÕÞÁÅÍ D_N (x) =

∑_N

n=−N e

2ßinx =

e^{−2ßiNx} −e^{2ßi(N+1)x}

1−e^{2ßix} = e^{−2ßi(N+1=2)x} −e^{2ßi(N+1=2)x} e^{−ßix}−e^{ßix} = sin ß(2N+1)x

sin ßx . ôÅÐÅÒØ: ’N (x) =

∫_1 0 f(t)

∑_N

n=−N e

2ßin(x−t) dt =

∫_1 0 f(t)D_N (x − t) dt = (f ∗ D_N )(x). □

ðÕÓÔØ x | ÔÏÞËÁ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÓÔÉ ÉÌÉ ÔÏÞËÁ ÒÁÚÒÙŒÁ ÐÅÒŒÏÇÏ ÒÏÄÁ ÆÕÎËÃÉÉ f, Ô.Å. ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÐÒÅÄÅÌÙ f(x ± 0) = lim_{t→±0} f(x + t). ïÂÏÚÎÁÞÉÍ R_f (x; t)^{def}= f(x + t) + f(x − t) − f(x + 0) − f(x − 0).

ôÅÏÒÅÍÁ 1 (äÉÎÉ). ðÕÓÔØ ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ f : [0; 1] → C ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ÔÏÞËÅ x ÉÌÉ ÉÍÅÅÔ Œ ÎÅÊ ÒÁÚÒÙŒ ÐÅÒŒÏÇÏ ÒÏÄÁ, É ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ffi ¿ 0 ÉÎÔÅÇÒÁÌ

∫_ffi −ffi R_f (x; t)=t dt ÓÈÏÄÉÔÓÑ. ôÏÇÄÁ ÒÑÄ æÕÒØÅ ’(x) = ∑_∞ n=−∞ cn(f)e

2ßinx ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë 1

2 (f(x + 0) + f(x − 0)).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. óÏÇÌÁÓÎÏ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÀ 1, ’_N (x) = (D_N ∗ f)(x) =

∫_1 0 D_N (t)f(x − t) dt (ÍÙ ÓÞÉÔÁÅÍ, ÞÔÏ f | ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ R). úÁÍÅÎÑÑ ÐÅÒÅÍÅÎÎÕÀ t → −t, ÐÏÌÕÞÉÍ ’_N (x) =

∫_1 0 D_N (−t)f(x + t) dt = ∫_1 0 D_N (t)f(x + t) dt (ÑÄÒÏ äÉÒÉÈÌÅ | ÞÅÔÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ), ÏÔËÕÄÁ ’_N (x) =^1_2

∫_1 0 D_N (t)(f(x − t) + f(x + t)) dt.

ðÏÓËÏÌØËÕ D_N (t) =

∑_N

n=−N e

2ßint, ÉÍÅÅÍ ∫ 1

0 D_N (t) = 1 ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ N .

ôÏÇÄÁ ’_N (x) −^1_2 (f(x + 0) + f(x − 0)) =

∫_1 0 D_N (t)R_f (x; t) dt =

∫_1 0 S(x; t) sin ß(2N + 1)t dt, ÇÄÅ S(x; t)^{def}=

f(x+t)+f(x−t)−f(x+0)−f(x−0) 2 sin ßt . ðÕÓÔØ ffi ÔÁËÏŒÏ, ÞÔÏ

∫_ffi −ffi R_f (x; t)=t dt ÓÈÏÄÉÔÓÑ. ðÏÓËÏÌØËÕ ÐÒÉ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÍÁÌÏÍ

t ÉÍÅÅÍ ßt=2 ¡ sin ßt ¡ ßt, ÉÎÔÅÇÒÁÌ

∫_ffi −ffi f(x+t)+f(x−t)−f(x+0)−f(x−0) 2 sin ßt dt ÔÁËÖÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ. ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ,

ÉÎÔÅÇÒÁÌÙ

∫_{1−ffi} ffi f(x±t) 2 sin ßt dt ÓÈÏÄÑÔÓÑ, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÆÕÎËÃÉÑ f ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÁ, Á 1=sinßt | ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ ÎÁ ÜÔÉÈ ÏÔ-

ÒÅÚËÁÈ. óÈÏÄÑÔÓÑ, ÏÞÅŒÉÄÎÏ, É ÉÎÔÅÇÒÁÌÙ

∫_{1−ffi} ffi f(x±0) 2 sin ßt dt. óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, ÆÕÎËÃÉÑ S(x; t)= sin ßt ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÁ

ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1] É, ÓÏÇÌÁÓÎÏ ÌÅÍÍÅ òÉÍÁÎÁ, ’_N (x) −^1_2 (f(x + 0) + f(x − 0)) → 0 ÐÒÉ N → ∞. □

óÌÅÄÓÔŒÉÅ 1. åÓÌÉ ÆÕÎËÃÉÑ f ËÕÓÏÞÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ, Œ ÔÏÞËÅ x ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÉÌÉ ÉÍÅÅÔ ÒÁÚÒÙŒ ÐÅÒŒÏÇÏ ÒÏÄÁ, É ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ f^′(x±0), ÔÏ ÒÑÄ æÕÒØÅ ÆÕÎËÃÉÉ f ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë^1_2 (f(x+0)+f(x−0)). 1

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. äÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ f(x + t) = f(x + 0) + f^′(x + 0)t + o(t) É f(x − t) = f(x − 0) + f^′(x − 0)t + o(t), ÏÔËÕÄÁ R_f (x; t)=t → f^′(x + 0) + f^′(x − 0) ÐÒÉ t → 0. ðÒÉ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÍÁÌÏÍ t ≠ 0 ÆÕÎË- ÃÉÑ R_f (x; t)=t ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ, ÏÔËÕÄÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÎÁ ÍÁÌÏÍ ÏÔÒÅÚËÅ [−ffi; ffi] ÆÕÎËÃÉÑ R_f (x; t)=t ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ, É ÉÎÔÅÇÒÁÌ

∫_ffi −ffi R_f (x; t)=t dt ÓÈÏÄÉÔÓÑ. □

ïÂÏÚÎÁÞÉÍ _N (x) =^1_N ∑_{N−1} k=0 ’_k(x).

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 2. _N = f ∗ ˘_N , ÇÄÅ ˘_N (x) =^{sin2 ß(N+1)x}_{(N+1) sin2 ßx} (ÑÄÒÏ æÅÊÅÒÁ).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. óÏÇÌÁÓÎÏ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÀ 1, _N (x) = f∗˘_N , ÇÄÅ ˘_N =^1_{N+1}

∑_N k=0 D_k =^1

2i(N+1) sin ßx

∑_N k=0(e^{(2k+1)ßix}−

e^{−(2k+1)ßix}) =^1_{2i(N+1) sin ßx}

(_{eßix −e(2N+3)ßix}

1−e^{2ßix} − e^{−ßix} −e^{−(2N+3)ßix} 1−e^{−2ßix} ) =^1

2i(N+1) sin ßx

−2+e^{(2N+2)ßix} +e^{−(2N+2)ßix} e^{ßix} −e^{−ßix} =

−^1

4(N+1) sin^2 ßx (e

(N+1)ßix − e−(N+1)ßix)2 = sin^2(N+1)ßx (N+1) sin^2 ßx . □

ôÅÏÒÅÍÁ 2. ðÕÓÔØ f : U (1) → C | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ. ôÏÇÄÁ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ’_N ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÐÒÉ N → ∞ Ë ÆÕÎËÃÉÉ f | ÉÎÙÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, ÒÑÄ æÕÒØÅ ÆÕÎËÃÉÉ f ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÎÅÊ Œ ÓÍÙÓÌÅ ÓÒÅÄÎÅÇÏ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÇÏ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÔÅÏÒÅÍÅ 1 ÉÍÅÅÍ

∫_1 0 ˘_N (t) dt = 1 ÄÌÑ ŒÓÅÈ N , ÏÔËÕÄÁ |f(x) − ’_N (x)| = |f(x)

∫_1 0 ˘_N (t) dt − (f ∗ ˘_N )(x)| = | |∫ 1_0 (f(x) − f(x − t))˘_N (t) dt | |. ðÏÓËÏÌØËÕ f ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÅ, ÏÎÁ

ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ: ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ ” ¿ 0 ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÅ ffi ¿ 0, ÞÔÏ |f(x) − f(x − t)| ¡ ” ÐÒÉ |t| ¡ ffi. éÍÅÅÍ |f(x) − ’_N (x)| ≤ I_1 + I_2, ÇÄÅ I_1 =

∫_ffi −ffi |f(x) − f(x − t)| ˘_N (t) dt ≤ ” (ÐÏÓËÏÌØËÕ ˘_N (t) ≥ 0), Á I_2 =

∫_{1−ffi} ffi |f(x) − f(x − t)| ˘_N (t) dt. æÕÎËÃÉÑ f ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ: |f(x)| ≤ M , Á ÄÌÑ ÑÄÒÁ æÅÊÅÒÁ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ˘_N (t) ≤^1_{(N+1) sin2 ßffi} ÐÒÉ ffi ≤ t ≤ 1. óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, I_2 ≤^{2M}_{(N+1) sin2 ßffi} → 0 ÐÒÉ N → ∞, É ÔÅÏÒÅÍÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ. □

óÌÅÄÓÔŒÉÅ 2 (ÔÅÏÒÅÍÁ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ). íÎÏÖÅÓÔŒÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ (ŒÓÅÈ ÓÔÅÐÅÎÅÊ) ÐÌÏÔÎÏ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ C[0; 1].

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÒÅÖÄÅ ŒÓÅÇÏ, ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f(x) ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÔÁËÏÅ a, ÞÔÏ g(x) = f(x) + x + a ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ Œ ÔÏÞËÁÈ 0 É 1, É ÔÅÍ ÓÁÍÙÍ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ ÎÁ U (1). óÏÇÌÁÓÎÏ ÔÅÏÒÅÍÅ 2, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ _N (x), ÓÈÏÄÑÝÁÑÓÑ Ë g(x) Œ C[0; 1] (Ô.Å. ÒÁŒ- ÎÏÍÅÒÎÏ), ÇÄÅ ËÁÖÄÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ _N (x) ÅÓÔØ ÌÉÎÅÊÎÁÑ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÑ e^{ßikx}, −2N − 2 ≤ k ≤ 2N + 2. ðÏÜÔÏÍÕ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÁËÉÈ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÊ (ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ) ÐÌÏÔÎÏ Œ C[0; 1], É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ËÁÖÄÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ e^{ßikx} ÍÏÖÎÏ ÐÏÌÕÞÉÔØ ËÁË ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÍÎÏ- ÇÏÞÌÅÎÏŒ. üÔÏ ŒÙÔÅËÁÅÔ ÉÚ ÆÏÒÍÕÌÙ ôÅÊÌÏÒÁ: ÅÓÌÉ T_n(x) | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ôÅÊÌÏÒÁ ÐÏÒÑÄËÁ n ÄÌÑ e^{ßikx}, ÔÏ e^{ßikx} = T_n(x) +^{(ßik)n+1}_{(n+1)!} e^{ßik¸} ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ¸ ∈ [0; 1], ÏÔËÕÄÁ |e^{ßikx} − T_n(x)| ≤^{(ßk)n+1}_{(n+1)!} → 0 ÐÒÉ n → ∞. □

óÌÅÄÓÔŒÉÅ 3. åÓÌÉ ÒÑÄ æÕÒØÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f : U (1) → C ÓÈÏÄÉÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ x, ÔÏ ÅÇÏ ÓÕÍÍÁ ÒÁŒÎÁ f(x).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. äÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, ÅÓÌÉ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÞÉÓÌÕ a, ÔÏ Œ ÓÍÙÓÌÅ ÓÒÅÄÎÉÈ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÉÈ ÏÎ ÔÏÖÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë a. □

ðÒÉÍÅÒ 1. ðÒÑÍÏÅ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÅ ÐÏËÁÚÙŒÁÅÔ, ÞÔÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ æÕÒØÅ ÆÕÎËÃÉÉ f(x) = |x − 1=2| ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1] ÕÓÔÒÏÅÎÏ ÔÁË: c_0(f) = 1=4, c_{2k+1}(f) = −1=(ß^2(2k + 1)^2) É c_{2k}(f) = 0 ÐÒÉ k = ±1; ±2; : : : . ðÏÜÔÏÍÕ ÒÑÄ æÕÒØÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÅÓÔØ 1=4 + ∑ k∈Z e^{2ßi(2k+1)x} ß^2 (2k+1)^2 = 1=4 − ∑_∞ k=0 2 cos(2k+1)ßx ß^2 (2k+1)^2 . ðÒÉ x = 1 ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÓÈÏÄÑÝÉÊÓÑ

ÒÑÄ 1=4 + ∑_∞ k=0 1 ß^2(2k+1)^2 | ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, ÅÇÏ ÓÕÍÍÁ ÒÁŒÎÁ f(1) = 1=2, É ∑_∞ k=0 1 (2k+1)^2 = ß

2=8. åÓÌÉ ÔÅÐÅÒØ ∑_∞ n=1 1 n^2 = ı(2), ÔÏ ∑_∞ k=0 1 (2k)^2 = ı(2)=4, ÏÔËÕÄÁ ß

2=8 = ∑_∞ k=0 1 (2k+1)^2 = ı(2) − ı(2)=4, É ı(2) = ß

2=6.