îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô áîáìéú, 2 óåíåóôò

üëúáíåî 10{21 íáñ 2006 ç.

ðÏÖÁÌÕÊÓÔÁ, ÓÏÂÌÀÄÁÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÁŒÉÌÁ ÏÆÏÒÍÌÅÎÉÑ ÒÁÂÏÔÙ:

1) òÁÂÏÔÁ ÄÏÌÖÎÁ ÉÍÅÔØ ÔÉÔÕÌØÎÙÊ ÌÉÓÔ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÐÉÓÁÎÙ ÆÁÍÉÌÉÑ É ÉÍÑ ÓÄÁÀÝÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎ é âïìåå îéþåçï îå îáðéóáîï.

2) òÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÉÌÉ ÐÕÎËÔÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÔŒÅÔ, ÄÏÌÖÎÏ ÎÁÞÉÎÁÔØÓÑ ÓÏ ÓÌÏŒÁ \ïÔŒÅÔ", ÚÁ ËÏÔÏÒÙÍ ÓÌÅÄÕÅÔ ÏÔŒÅÔ. üÔÏ ÐÒÁŒÉÌÏ ÎÕÖÎÏ ÓÏÂÌÀÄÁÔØ, ÄÁÖÅ ÅÓÌÉ Œ ÔÅËÓÔÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÏÔŒÅÔ É ÔÁË ŒÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ.

òÁÂÏÔÙ ÎÕÖÎÏ ÓÄÁÔØ Œ ÕÞÅÂÎÕÀ ÞÁÓÔØ ÄÏ 21 ÍÁÑ ŒËÌÀÞÉÔÅÌØÎÏ. œÏÐÒÏÓÙ ÐÏ ÕÓÌÏŒÉÑÍ ÚÁÄÁŒÁÔØ à. í. âÕÒ- ÍÁÎÕ (burman@mccme.ru).

úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ g : R → R | ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÁÑ ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ, G : R → C | ÅÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ æÕÒØÅ, Á –_1; : : : ; –_n | ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÁÔÒÉÃÁ (‚_{pq} ), ÇÄÅ ‚_{pq} = G(–_p − –_q ), p; q = 1; : : :; n, ÜÒÍÉÔÏŒÁ É ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ.

úÁÄÁÞÁ 2. îÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ ÎÁÕÇÁÄ ŒÙÂÉÒÁÀÔ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ A; B; C. ëÁËÏŒÁ ÓÒÅÄÎÑÑ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ?

úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ x; y ∈ [0; 1] | ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÚÁÐÉÓÙŒÁÅÍÙÅ Œ ÄŒÏÉÞÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÅ ÓÞÉÓÌÅÎÉÑ ËÁË 0; x_1x_2 : : : É 0; y_1y_2 : : : ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, Á f(x; y) ∈ [0; 1] | ÞÉÓÌÏ, ÚÁÐÉÓÙŒÁÅÍÏÅ Œ ÄŒÏÉÞÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÅ ËÁË 0; r_1r_2 : : : , ÇÄÅ r_i = x_i + y_i mod 2 ÄÌÑ ŒÓÅÈ i = 1; 2; : : :. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÁË ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ f : [0; 1]^2 → [0; 1] ÉÚÍÅÒÉÍÁ, É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ∫ [0;1]^2 f(x; y) dxdy.

úÁÄÁÞÁ 4. ðÕÓÔØ ‚ : S^1 → R^3 | ÇÌÁÄËÁÑ ÚÁÍËÎÕÔÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÂÅÚ ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ (ÕÚÅÌ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÁÑ ÐÌÏÓËÏÓÔØ ˝ ⊂ R^3, ÞÔÏ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÅËÃÉÑ h : S^1 → ˝ ËÒÉŒÏÊ ‚ ÎÁ ÜÔÕ ÐÌÏÓËÏÓÔØ Á) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÏÊ ËÒÉŒÏÊ, Â) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÏÊ ËÒÉŒÏÊ, É ŒÓÅ ÅÅ ÔÏÞËÉ ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÔÒÁÎÓŒÅÒÓÁÌØÎÙ: ÅÓÌÉ h(t_1) = h(t_2) É t_1 ≠ t_2, ÔÏ ŒÅËÔÏÒÙ h^′(t_1) É h^′(t_2) ÎÅÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ.

îÁÐÏÍÉÎÁÎÉÅ. úÁÍËÎÕÔÁÑ ËÒÉŒÁÑ — : S^1 → R^n ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÏÊ, ÅÓÌÉ ÏÎÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅ- ÎÉÅÍ (ÉÍÅÅÔ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ ŒÓÅÈ ÐÏÒÑÄËÏŒ Œ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÓÉÓÔÅÍÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ) É —^′(t) ≠ 0 ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ t ∈ S^1.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ O ∈ R^2 | ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, Á ÔÏÞËÁ A ∈ R^2 ÉÍÅÅÔ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ (1; 0). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÒÏÅË ÔÏÞÅË B; C; D ∈ R^2 ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ OABCD | ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÊ ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÉË (ŒÏÚÍÏÖÎÏ, ŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÊ), ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÄŒÕÍÅÒÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ Œ (R^2)^3 = R^6.

úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ f : R → R | ÇÌÁÄËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ Ó ÐÅÒÉÏÄÏÍ 1, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ c_0(f) = c_1(f) = 0, ÇÄÅ c_n(f) = ∫_1 0 f(t)e^{−2ßint} dt | ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ æÕÒØÅ ÆÕÎËÃÉÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ f(x) = 0 ÉÍÅÅÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1] ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ 3 ÒÅÛÅÎÉÑ.

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á)

∫_{1=2} 1=4 e^{−˘(x2−x3)} dx = o(1=–^n) ÐÒÉ – → +∞ É ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÍ n ∈ N; Â) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ

ËÏÎÓÔÁÎÔÁ ó > 0 ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ

∫_{1=2}

−1=2 e

−˘(x^2−x^3) dx ∼ C=√– ÐÒÉ – → +∞.