îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô áîáìéú, 2 óåíåóôò

üëúáíåî 4{11 ïëôñâòñ 2006 ç.

ðÏÖÁÌÕÊÓÔÁ, ÓÏÂÌÀÄÁÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÁŒÉÌÁ ÏÆÏÒÍÌÅÎÉÑ ÒÁÂÏÔÙ:

1) òÁÂÏÔÁ ÄÏÌÖÎÁ ÉÍÅÔØ ÔÉÔÕÌØÎÙÊ ÌÉÓÔ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÐÉÓÁÎÙ ÆÁÍÉÌÉÑ É ÉÍÑ ÓÄÁÀÝÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎ é âïìåå îéþåçï îå îáðéóáîï.

2) òÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÉÌÉ ÐÕÎËÔÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÔŒÅÔ, ÄÏÌÖÎÏ ÎÁÞÉÎÁÔØÓÑ ÓÏ ÓÌÏŒÁ \ïÔŒÅÔ", ÚÁ ËÏÔÏÒÙÍ ÓÌÅÄÕÅÔ ÏÔŒÅÔ. üÔÏ ÐÒÁŒÉÌÏ ÎÕÖÎÏ ÓÏÂÌÀÄÁÔØ, ÄÁÖÅ ÅÓÌÉ Œ ÔÅËÓÔÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÏÔŒÅÔ É ÔÁË ŒÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ.

òÁÂÏÔÙ ÎÕÖÎÏ ÓÄÁÔØ Œ ÕÞÅÂÎÕÀ ÞÁÓÔØ ÄÏ 11 ÏËÔÑÂÒÑ ŒËÌÀÞÉÔÅÌØÎÏ. œÏÐÒÏÓÙ ÐÏ ÕÓÌÏŒÉÑÍ ÚÁÄÁŒÁÔØ à. í. âÕÒÍÁÎÕ (burman@mccme.ru).

úÁÄÁÞÁ 1. ëÁÖÄÕÀ ÔÏÞËÕ (n − 2)-ÍÅÒÎÏÊ ÓÆÅÒÙ S_1 = {(1; x_2; : : : ; x_n) | x^2 + · · · + x^2_n = 1} ÓÏÅÄÉÎÉÌÉ ÏÔÒÅÚËÏÍ Ó ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÏÊ (n − 1)-ÍÅÒÎÏÇÏ ÛÁÒÁ B_{−1} = {(−1; x_2; : : : ; x_n) | x^2 + · · · + x^2_n ≤ 1}. îÁÊÄÉÔÅ n-ÍÅÒÎÙÊ ÏÂSSÅÍ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ŒÓÅÈ ÜÔÉÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ.

õËÁÚÁÎÉÅ. ïÂSSÅÍ k-ÍÅÒÎÏÇÏ ÛÁÒÁ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ ÒÁŒÅÎ v_k =^{ßk=2}_{(k=2)!} ÄÌÑ ÞÅÔÎÏÇÏ k É v_k =^{2(k+1)=2 ß(k−1)=2}_{k!!} ÄÌÑ ÎÅÞÅÔÎÏÇÏ k.

úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ C^∞(R) | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÇÌÁÄËÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ, f ∈ C^∞(R), É M_f : C^∞(R) → C^∞(R) | ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÎÁ ÆÕÎËÃÉÀ f (M_f (g)^{def}= fg). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ M_f ÉÍÅÅÔ ÍÅÒÕ ÎÕÌØ; Â) ÅÓÌÉ f ≠ const:, ÔÏ ÓÐÅËÔÒ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ M_f ÉÍÅÅÔ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÕÀ ÍÅÒÕ.

õËÁÚÁÎÉÅ. óÐÅËÔÒÏÍ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ A ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÁËÉÈ ˘, ÞÔÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒ A−˘I ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÏÂÒÁÔÎÏÇÏ. óÏÂÓÔŒÅÎÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ŒÓÅÇÄÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÔÏÞËÏÊ ÓÐÅËÔÒÁ (ÐÏÞÅÍÕ ?), ÎÏ ÏÂÒÁÔÎÏÅ Œ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÎÅŒÅÒÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 3. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ D ⊂ [0; 1] ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÁËÉÈ ÞÉÓÅÌ a, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑_∞ n=1 ”_n=n ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÇÄÅ ”_1; ”_2; · · · ∈ {0; 1} | ÃÉÆÒÙ ÄŒÏÉÞÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÞÉÓÌÁ a. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ D ÉÍÅÅÔ ÍÅÒÕ ÎÕÌØ.

úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∫ [0;1]^2 x ln(xy)dx dy 1−xy ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 5. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ É ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁ ÇÌÁÄËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ f : [0; 1]×[0; +∞) → R, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ

@f(x;t)

@t =^{@2f(x;t)}_{@x2} ÐÒÉ 0 ¡ x ¡ 1, t ¿ 0, Á ÔÁËÖÅ f(0; t) = f(1; t) = 0 É f(x; 0) = x−x^2. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ.

úÁÄÁÞÁ 6. ðÏÌÏÖÉÍ `(t) = ∑_∞ n=−∞ e −n^2t, ÇÄÅ t ¿ 0. äÏËÁÖÉÔÅ ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ `(1=t) = √t`(t).