îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô áîáìéú, 2 óåíåóôò

4. éîôåçòáìù: òáúîïå

úÁÄÁÞÁ 1.

úÁÄÁÞÁ 2. Á) ðÕÓÔØ ∫_{+∞} 0 f(x) dx ÓÈÏÄÉÔÓÑ. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ∫_{+∞} 0 f^3(x) dx ? Â) á ÅÓÌÉ f(x) ÏÇÒÁ- ÎÉÞÅÎÁ ? Œ) ðÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ f : R → R ÉÎÔÅÇÒÉÒÕÅÍÁ ÐÏ òÉÍÁÎÕ ÎÁ ÌÀÂÏÍ ÏÔÒÅÚËÅ [a; b] ⊂ R É ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÒÅÄÅÌ (\ÎÅÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÊ ÉÎÔÅÇÒÁÌ") ∫_{+∞} −∞ f(x) dx^{def}= lim_{a→−∞; b→+∞}

∫_b a f(x) dx. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ f ÓÕÍÍÉÒÕÅ- ÍÁ ? Ç) ðÕÓÔØ Œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÕÎËÔÁ 2Œ f ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∫_{+∞} −∞ f(x) dx ÅÓÔØ ÅÅ ÉÎÔÅÇÒÁÌ ìÅÂÅÇÁ ÐÏ R. úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ ∫_{+∞} 0 f(x) dx ÓÈÏÄÉÔÓÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ ” ≥ 0 ÉÎÔÅÇÒÁÌ A(”) = ∫_{+∞} 0 e^{−”x}f(x) dx ÓÈÏÄÉÔÓÑ, É lim_{”→+0} A(”) = A(0).

úÁÄÁÞÁ 4. ðÕÓÔØ B_n = {x ∈ R | |x| ≤ 1}. ðÒÉ ËÁËÉÈ n É k ÓÈÏÄÉÔÓÑ ∫ B_n dx |x|^k ? þÅÍÕ ÏÎ ÒÁŒÅÎ ?

úÁÄÁÞÁ 5. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ŒÓÅÈ ” ¿ 0 ÉÎÔÅÇÒÁÌ A(”) = ∫_{+∞} 1 sin^2 x x^{1+”} ÓÈÏÄÉÔÓÑ, Á ÐÒÉ ” = 0 | ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ A(”) ∼^1_{2”} ÐÒÉ ” → +0.

úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ x ∈ R^3, Á B_3 | ËÁË Œ ÚÁÄÁÞÅ 4. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∫ B_3 dy |x−y| ÚÁŒÉÓÉÔ ÔÏÌØËÏ ÏÔ |x|. Â) œÙ-

ÞÉÓÌÉÔÅ ÜÔÏÔ ÉÎÔÅÇÒÁÌ.

úÁÄÁÞÁ 7. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ∫_{+∞} −∞ x^me^{−x2=2} dx ÐÒÉ ŒÓÅÈ m ∈ N.

úÁÄÁÞÁ 8. ðÕÓÔØ A | ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ n × n. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ∫ R^n e

−(Ax;x)=2 dx, Á) ÅÓÌÉ A = I

(ÅÄÉÎÉÞÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ); Â) ÅÓÌÉ n = 2 (Á ÍÁÔÒÉÃÁ A ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁ); Œ) Œ ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ.

úÁÄÁÞÁ 9. ðÕÓÔØ A | ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ n × n. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ∫ R^n xixje

−(Ax;x)=2 dx, ÇÄÅ

1 ≤ i; j ≤ n.