îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô áîáìéú, 2 óåíåóôò

5. œìïöåîîùå íîïçïïâòáúéñ.

œ ÚÁÄÁÞÁÈ 1{3 ÉÍÅÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÔÒÉ ÚÁÄÁÎÉÑ:

(Á) ÐÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÁÎÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ Œ Mat_{n×n}(R) = R^{n2} ÉÌÉ Mat_{n×n}(C ) = C^{n2} = R^{2n2};

(Â) ÎÁÊÔÉ ÅÇÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ;

(Œ) ÏÐÉÓÁÔØ ÅÇÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Œ ÔÏÞËÅ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÊ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÍÁÔÒÉÃÅ, ËÁË ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Œ Mat_{n×n} (R) ÉÌÉ Mat_{n×n} (C ). úÁÄÁÞÁ 1. SL_n(R) ⊂ Mat_{n×n} (R) | ÇÒÕÐÐÁ ÍÁÔÒÉÃ Ó ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌÅÍ 1. úÁÄÁÞÁ 2. O_n(R) = {M ∈ Mat_{n×n}(R) |^tM · M = Id}. úÁÄÁÞÁ 3. U_n = {M ∈ Mat_{n×n} (C ) |^tM · M = Id}.

úÁÄÁÞÁ 4. ðÕÓÔØ ˝_1; ˝_2 ⊂ R^3 | ÎÅÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. p =∈ ˝_1; ˝_2 | ÔÏÞËÁ, Á ß_p : ˝_1 → ˝_2 | ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÅËÃÉÑ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÁÑ ß^′_p(a) ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÁ ŒÏ ŒÓÑËÏÊ ÔÏÞËÅ a ∈ ˝_1, ÇÄÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ ß_p.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ X ⊂ R^3 | ÓÆÅÒÁ ÒÁÄÉÕÓÁ 1 Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, p ∈ R^3 | ÔÏÞËÁ ŒÎÅ ÓÆÅÒÙ, H ⊂ R^3 | ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÎÅ ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ p É ß_p : X → H | ÐÒÏÅËÃÉÑ. œÙÑÓÎÉÔÅ, ËÁËÏŒ ÒÁÎÇ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ß^′_p(a) Œ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ a ∈ X (ÐÏÓÔÁÒÁÊÔÅÓØ ÐÏ ŒÏÚÍÏÖÎÏÓÔÉ ÍÉÎÉÍÉÚÉÒÏŒÁÔØ ÐÒÑÍÙÅ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ.)

úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ m_1; : : :; m_n | ÃÅÌÙÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ X = {(z_1; : : :; z_n) ∈ C^n | ∑ |z_i|^2 = 1; ∑ z^{mi}_i = 0}

ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ Œ C^n = R^{2n}.

úÁÄÁÞÁ 7. ðÕÓÔØ Q | ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÁÑ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÁÑ ÆÏÒÍÁ ÏÔ x_0; : : :; x_n (ÎÁÐÒÉÍÅÒ, Q(x_0; : : :; x_n) = x^2_0 + · · · + x^2_n), É ÐÕÓÔØ ÞÅÒÅÚ RP^n ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÏ n-ÍÅÒÎÏÅ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Ó ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ (x_0 : : : : : x_n). ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ v : RP^n → R^{(n+1)(n+2)=2}, ÄÅÊÓÔŒÕÀÝÅÅ ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ

(x_0 : : : : : x_n) → ( x^2_0 Q ; : : :;

x^2_n Q ; x_0x_1 Q ; x_0x_2 Q ; : : :;

x_{n−1}x_n Q )

(Œ ÞÉÓÌÉÔÅÌÑÈ Œ ÐÒÁŒÏÊ ÞÁÓÔÉ | ŒÓÅ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÅ ÍÏÎÏÍÙ), ÑŒÌÑÅÔÓÑ ŒÌÏÖÅÎÉÅÍ É ÞÔÏ ÅÇÏ ÏÂÒÁÚ | ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ Œ R^{(n+1)(n+2)=2}.