6. òÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ

îÁ ÐÒÏÔÑÖÅÎÉÉ ÂÌÉÖÁÊÛÉÈ ÎÅÓËÏÌØËÉÈ ÌÅËÃÉÊ ÒÅÞØ Õ ÎÁÓ ÐÏÊÄÅÔ Ï ÔÅ- ÏÒÉÉ, ÑŒÌÑÀÝÅÊÓÑ ÄÁÌÅËÉÍ É ÎÅÐÒÑÍÙÍ ÏÂÏÂÝÅÎÉÅÍ ÔÅÏÒÅÍÙ ÏÂ ÏÄÎÏ- ÚÎÁÞÎÏÍ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ ÎÁ ÐÒÏÓÔÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ.

þÔÏÂÙ ÐÏÌÕÞÉÔØ ÓÏÄÅÒÖÁÔÅÌØÎÙÅ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ, ÎÁÍ ÐÒÉÄÅÔÓÑ ÎÁÌÏ- ÖÉÔØ ÕÓÌÏŒÉÑ ÎčÔÅÒÏŒÏÓÔÉ, ÎÏ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÐÅÒŒÙÈ ÛÁÇÏŒ ÍÏÖÎÏ ÓÄÅÌÁÔØ É ÂÅÚ ŒÓÑËÉÈ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÊ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.1. éÄÅÁÌ a Œ ËÏÌØÃÅ A ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎ ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ ÓÏ ÓŒÏÉÍ ÎÉÌØÒÁÄÉËÁÌÏÍ (Ô. Å. ÅÓÌÉ ÉÚ f ∈ A É f^n ∈ a ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ n ¿ 0 ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ f ∈ a).

ðÒÉÍÅÒ 6.2. ðÕÓÔØ k | ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÌÅ, Z ⊂ k^n | ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ É Y ⊂ Z. ôÏÇÄÁ ÉÄÅÁÌ I(Y ) ⊂ k[Z], ÓÏÓÔÏÑ- ÝÉÊ ÉÚ ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ, ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ ÏÂÒÁÝÁÀÝÉÈÓÑ Œ ÎÕÌØ ÎÁ Y , ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÍ: ÅÓÌÉ (f(y))^n = 0, ÔÏ É f(y) = 0.

ëÏÇÄÁ ÍÙ ÄÏËÁÖÅÍ ÔÅÏÒÅÍÕ çÉÌØÂÅÒÔÁ Ï ÎÕÌÑÈ, ÍÙ ÕŒÉÄÉÍ, ÞÔÏ ŒÓÑ- ËÉÊ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ Œ k[Z] ÉÍÅÅÔ ÔÁËÏÊ ŒÉÄ, ËÁË Œ ÜÔÏÍ ÐÒÉÍÅÒÅ, É ÞÔÏ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ Œ k[Z] ÓÔÏÌØËÏ ÖÅ, ÓËÏÌØËÏ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄ- ÍÎÏÖÅÓÔŒ Œ Z; Á ÐÏËÁ ÞÔÏ ÄÁŒÁÊÔÅ ÐÒÏŒÅÄÅÍ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÕÀ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÀ Œ ÁÂÓÔÒÁËÔÎÏÊ ÓÉÔÕÁÃÉÉ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 6.3. ðÕÓÔØ A | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÅ ËÏÌØÃÏ. ôÏÇÄÁ ÏÔÏÂÒÁ- ÖÅÎÉÅ a → V (a) ÚÁÄÁÅÔ ÏÂÒÁÝÁÀÝÅÅ ŒËÌÀÞÅÎÉÑ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ÍÅÖÄÕ ÚÁÍËÎÕÔÙÍÉ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍÉ Œ Spec(A) É ÒÁÄÉ- ËÁÌØÎÙÍÉ ÉÄÅÁÌÁÍÉ Œ A. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÉ ËÏÎÅÞÎÏÍÕ ÏÂSSÅÄÉ- ÎÅÎÉÀ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ X = V (I), ÇÄÅ I ⊂ A | ÉÄÅÁÌ, É ÐÕÓÔØ a = r(I). œŒÉÄÕ ÓÌÅÄÓÔŒÉÑ 2.9 ÐÒÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ p ⊂ A ÓÏÄÅÒÖÉÔ I ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎ ÓÏÄÅÒÖÉÔ a, ÔÁË ÞÔÏ X = V (a); ÐÏÓËÏÌØËÕ, ÏÞÅŒÉÄÎÏ, r(r(I)) = I, ÉÄÅÁÌ a ÒÁÄÉËÁÌÅÎ, ÔÁË ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ a → V (a) ÓÀÒSSÅËÔÉŒÎÏ. ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÅÓÌÉ a | ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ, ÔÏ

a = r(a) = ⋂ p⊃a p∈Spec(A) p = ⋂ p∈V (a)

p; (6.1)

ÔÁË ÞÔÏ a ŒÏÓÓÔÁÎÁŒÌÉŒÁÅÔÓÑ ÐÏ V (a) É ÎÁÛÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÉÎSSÅËÔÉŒÎÏ. õÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÏÂ ÏÂÒÁÝÅÎÉÉ ŒËÌÀÞÅÎÉÊ ÏÞÅŒÉÄÎÏ. åÓÌÉ, ÎÁËÏÎÅÃ, a_1 É a_2 | ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÅ ÉÄÅÁÌÙ, ÔÏ V (a_1) ∪ V (a_2) = V (a_1a_2) (ÓÍ. ÌÅÍÍÕ 1.32); ÉÚ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ ÐÒÏŒÅÒÑÅÍÏÊ ÆÏÒÍÕÌÙ r(ab) = r(a) ∩ r(b) ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÒÁŒÎÏ V (r(a_1) ∩ r(a_2)) = V (a_1 ∩ a_2).

åÓÌÉ X ⊂ Spec(A) | ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÔÏ ÞÅÒÅÚ I(X) ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÔÏÔ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ a ⊂ A, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ X = V (a); ÜÔÏ

ÎÅ ÞÔÏ ÉÎÏÅ, ËÁË ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ŒÓÅÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÈ ÔÏÞËÁÍ ÉÚ X (ÓÍ. (6.1)), ÔÏ ÅÓÔØ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ŒÓÅÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÈ a, ÔÏ ÅÓÔØ r(a).

éÚ ŒÓÅÈ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ ÐÒÏÝÅ ŒÓÅÇÏ ÕÓÔÒÏÅÎÙ ÉÄÅÁÌÙ ÐÒÏ- ÓÔÙÅ. úÁÍËÎÕÔÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÓÐÅËÔÒÏŒ ËÏÌÅÃ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÐÒÏ- ÓÔÙÍ ÉÄÅÁÌÁÍ, ÍÏÖÎÏ ÏÈÁÒÁËÔÅÒÉÚÏŒÁÔØ Œ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÔÅÒÍÉÎÁÈ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ-ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.4. ôÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ X ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÏÄÎÏÍÕ ÉÚ ÄŒÕÈ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÈ ÕÓÌÏŒÉÊ:

(i) X ÎÅÌØÚÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÈ ÚÁ- ÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ;

(ii) œÓÑËÏÅ ÎÅÐÕÓÔÏÅ ÏÔËÒÙÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ U ⊂ X ÐÌÏÔÎÏ Œ X.

ìÅÇËÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÅ ÂÏÌÅÅ ÏÄ- ÎÏÊ ÔÏÞËÉ, ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍ ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 6.5. úÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ X ⊂ Spec(A) ÎÅÐÒÉ- ŒÏÄÉÍÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎÏ ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ V (p), ÇÄÅ p | ÐÒÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ a | ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ É X = V (a) = X_1 ∪X_2, ÇÄÅ X_1 É X_2 |- ÓÔÒÏÇÏ ÍÅÎØÛÉÅ ÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ. ôÏÇÄÁ ŒŒÉÄÕ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÑ 6.3 ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÜÌÅÍÅÎÔÙ f_1 ∈ I(X_1) \ a É f_2 ∈ I(X_2) \ a; ÐÏÓËÏÌØËÕ ŒÓÑËÉÊ p ∈ X ÌÅÖÉÔ Œ X_1 ÉÌÉ X_2, ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ f_1f_2 ÐÒÉ- ÎÁÄÌÅÖÉÔ ŒÓÅÍ ÜÔÉÍ ÐÒÏÓÔÙÍ ÉÄÅÁÌÁÍ É ÔÅÍ ÓÁÍÙÍ ÌÅÖÉÔ Œ a, ÔÁË ÞÔÏ ÉÄÅÁÌ a ÎÅ ÐÒÏÓÔ. ïÂÒÁÔÎÏ, ÅÓÌÉ a | ÎÅÐÒÏÓÔÏÊ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ É ÅÓÌÉ f_1 =∈ a, f_2 =∈ a, f_1f_2 ∈ a, ÔÏ, ÐÏÌÁÇÁÑ X_i = V (a + (f_i)), ÉÍÅÅÍ V (a) = X_1 ∪ X_2, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÉÚ p ∈ V (a) ⇔ p ⊃ a ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ p ∋ f_1f_2, ÏÔËÕÄÁ p ∋ f_1 ÉÌÉ p ∋ f_2, É ÅÓÌÉ p ∋ f_i, ÔÏ p ∈ X_i.

ðÒÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ p ÎÁÚÙŒÁÀÔ ÏÂÝÅÊ ÔÏÞËÏÊ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÚÁÍËÎÕ- ÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ V (p).

ôÅÐÅÒØ ÍÙ ÇÏÔÏŒÙ Ë ÔÏÍÕ, ÞÔÏÂÙ ÄÏËÁÚÁÔØ ÐÒÏÓÔÅÊÛÉÊ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ Ï ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ ÉÄÅÁÌÏŒ. îÁÞÎÅÍ Ó ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒËÉ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 6.6. ðÕÓÔØ A | ÎčÔÅÒÏŒÏ ËÏÌØÃÏ. ôÏÇÄÁ ŒÓÑËÏÅ ÚÁ- ÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ X ⊂ Spec(A) ÍÏÖÎÏ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ X = X_1 ∪ : : : ∪ X_n, ÎÉ ÏÄÎÏ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ ÄÒÕÇÏÍ.

òÁÚÌÏÖÅÎÉÅ, Ï ËÏÔÏÒÏÍ ÉÄÅÔ ÒÅÞØ Œ ÜÔÏÍ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÉ, ÎÁÚÙŒÁÅÔ- ÓÑ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÍ, Á ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ X_1; : : :; X_n ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍÉ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÁÍÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ X.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. úÁÍÅÔÉÍ ÄÌÑ ÎÁÞÁÌÁ, ÞÔÏ ÉÚ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÑ 6.3 É ÎčÔÅ- ÒÏŒÏÓÔÉ ËÏÌØÃÁ A ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÎÅÐÕÓÔÏÅ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ Œ Spec(A) ÉÍÅÅÔ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ.

ôÅÐÅÒØ ÄÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ X ⊂ Spec(A) ÍÏÖÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÏÄÍÎÏ- ÖÅÓÔŒ. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÅÓÌÉ ÜÔÏ ÎÅŒÅÒÎÏ, ÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÅ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ X_0, ÞÔÏ ÓÁÍÏ ÏÎÏ Œ ÜÔÏÍ ŒÉÄÅ ÎÅÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏ, Á ŒÓÑËÏÅ ÅÇÏ ÓÏÂÓÔŒÅÎ- ÎÏÅ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ | ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏ. ðÏÓËÏÌØËÕ ÐÒÉ ÜÔÏÍ X_0 ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍ ÂÙÔØ ÎÅ ÍÏÖÅÔ, ÉÍÅÅÍ X_0 = X_1 ∪ X_2, ÇÄÅ X_i ⊊ X_0. ïÂSSÅÄÉÎÑÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÄÌÑ X_1 É X_2, ÐÏÌÕÞÁÅÍ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÄÌÑ X_0 | ÐÒÏÔÉŒÏÒÅÞÉÅ.

åÓÌÉ Œ ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÍ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ X = X_1 ∪ : : : ∪ X_n ÉÍÅÅÍ X_i ⊂ X_j , ÔÏ X_i ÍÏÖÎÏ ÏÔÂÒÏÓÉÔØ, É ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ X_j ÎÅ ÉÚÍÅÎÉÔÓÑ. ðÒÏÄÏÌÖÁÑ Œ ÔÏÍ ÖÅ ÄÕÈÅ, ÍÙ Œ ËÏÎÃÅ ËÏÎÃÏŒ ÐÒÉÄÅÍ Ë ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÀ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÉ ÏÄÎÏ ÉÚ X_i ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ ÄÒÕÇÏÍ.

äÏËÁÖÅÍ, ÎÁËÏÎÅÃ, ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÓÔØ. ðÕÓÔØ X = X_1 ∪ : : : ∪ X_n = Y_1 ∪: : :∪Y_m | ÄŒÁ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÈ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ. ôÏÇÄÁ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ i ÉÍÅÅÍ Y_i = (Y_i ∩ X_1) ∪ : : : ∪ (Y_i ∩ X_m); ŒŒÉÄÕ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÓÔÉ Y_i ÐÏÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ Y_i = Y_i ∩ X_j ⇔ Y_i ⊂ X_j ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ j; ÍÅÎÑÑ ÒÏÌÑÍÉ ÉËÓÙ É ÉÇÒÅ- ËÉ, ÐÏÌÕÞÁÅÍ ÔÁËÖÅ, ÞÔÏ X_j ⊂ Y_k ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ k, ÏÔËÕÄÁ Y_i ⊂ Y_k . œŒÉÄÕ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÓÔÉ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÜÔÏ ŒÏÚÍÏÖÎÏ ÔÏÌØËÏ ÅÓÌÉ k = i, ÏÔ- ËÕÄÁ Y_i = X_j . éÔÁË, ŒÓÑËÏÅ Y_i ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ËÁËÉÍ-ÔÏ ÉÚ X_j ; ÏÓÔÁÅÔÓÑ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÞÔÏ m = n. ðÕÓÔØ ÜÔÏ ÎÅ ÔÁË; ÔÏÇÄÁ X ÍÏÖÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ÔÏÌØËÏ ÞÁÓÔÉ ÉÚ X_i, É ÏËÁÖÅÔÓÑ, ÞÔÏ X_j ⊂ ⋃ i≠j Xi

ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ j. üÔÏ ÏÄÎÁËÏ, ÎÅŒÏÚÍÏÖÎÏ, ÔÁË ËÁË ŒŒÉÄÕ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉ- ÍÏÓÔÉ X_j ÏÔÓÀÄÁ ÂÕÄÅÔ ÓÌÅÄÏŒÁÔØ, ÞÔÏ X_j ⊂ X_i ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ i ≠ j, Œ ÐÒÏÔÉŒÏÒÅÞÉÅ Ó ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÓÔØÀ.

óÌÅÄÓÔŒÉÅ 6.7 (ÉÚ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ). åÓÌÉ X = X_1 ∪ : : : ∪ X_n | ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÙ, ÔÏ ÎÉËÁËÏÅ X_i ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ ⋃ j≠i Xj .

ðÅÒÅŒÅÄÅÍ ÔÅÐÅÒØ ÄÏËÁÚÁÎÎÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ Ó ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÇÏ ÑÚÙËÁ ÎÁ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÊ. óÏÐÏÓÔÁŒÌÑÑ ÅÇÏ Ó ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÑÍÉ 6.3 É 6.5, ÐÏÌÕÞÁ- ÅÍ: ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 6.8. ðÕÓÔØ a | ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ Œ ÎčÔÅÒÏŒÏÍ ËÏÌØÃÅ A. ôÏÇÄÁ ÏÎ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ a = p_1 ∩ : : : ∩ p_n, ÇÄÅ p_1; : : :; p_n | ÐÒÏÓÔÙÅ ÉÄÅÁÌÙ, ÎÉ ÏÄÉÎ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ ÄÒÕÇÏÍ.

ðÒÉÍÅÎÉÔÅÌØÎÏ Ë ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÍÕ ÉÄÅÁÌÕ ÎÁÛÁ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÑ ÄÁÅÔ ÓÌÅ- ÄÕÀÝÅÅ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ-ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.9. åÓÌÉ a ⊂ A | ÉÄÅÁÌ Œ ÎčÔÅÒÏŒÏÍ ËÏÌØÃÅ A, É ÅÓÌÉ V (a) = V (p_1) ∪ : : :∪ V (p_n) | ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÙ, ÇÄÅ p_j | ÐÒÏÓÔÙÅ ÉÄÅÁÌÙ, ÔÏ ŒÓÑËÉÊ ÐÒÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÊ a, ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÏÄÉÎ ÉÚ ÉÄÅÁÌÏŒ p_i. éÄÅÁÌÙ p_1; : : :; p_n ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÍÉ ÐÒÏÓÔÙÍÉ ÉÄÅÁÌÁÍÉ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉ- ÍÉ a.