ëÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ (ŒÅÓÎÁ 2006) ìÉÓÔÏË 2

1. ðÕÓÔØ a, b | ÉÄÅÁÌÙ Œ ËÏÌØÃÅ A É a+b = A. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ab = a∩b. 2. ðÕÓÔØ p_1; : : :; p_n | ÐÒÏÓÔÙÅ ÉÄÅÁÌÙ Œ ËÏÌØÃÅ A É a ⊂ p_1 ∪ : : : ∪ p_n, ÇÄÅ a ⊂ A | ÉÄÅÁÌ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a ⊂ p_i ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ i 3. ðÕÓÔØ S | ÍÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉŒÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÌØÃÁ A. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ r(S^{−1}A) = r(A) · S^{−1}A.

4. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÇÌÁŒÎÙÅ ÏÔËÒÙÔÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ Œ ÓÐÅËÔÒÅ ËÏÌØ- ÃÁ ËŒÁÚÉËÏÍÐÁËÔÎÙ.

5. ðÕÓÔØ f; g ∈ A. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ D(f) = D(g), ÔÏ A_f ≃ A_g. 6. ðÕÓÔØ f; g ∈ A É D(f) ⊃ D(g). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ æ_{D(f );D(g)} : A_f → A_g (ĂËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÊĄ ÏÚÎÁÞÁÅÔ ĂÚÁŒÉÓÑÝÉÊ ÔÏÌØËÏ ÏÔ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ D(f); D(g) ⊂ Spec(A), ÎÏ ÎÅ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ f É gĄ). 7. ïÞÅŒÉÄÎÏ, ŒÓÅÇÄÁ ÉÍÅÅÍ D(f) ⊃ D(fg). ðÕÓÔØ f ∈ A É D(f) = ⋃ ff∈J D(f_ff). ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ff ∈ J ŒÙÂÒÁÎ ÜÌÅÍÅÎÔ s_ff ∈ A_{fff} , ÐÒÉÞÅÍ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ff; fi ∈ J ÉÍÅÅÍ

æ_{D(fff);D(fffffi )}(s_ff) = æ_{D(ffi );D(fffffi )}(s_fi );

(ÇÄÅ æ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ Œ ÚÁÄÁÞÅ 6).

Á) œ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÉ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÏ A ÃÅÌÏÓÔÎÏ, ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅ- ÓÔŒÕÅÔ s ∈ A_f , ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ æ_{D(f );D(fff)}(s) = s_ff ÐÒÉ ŒÓÅÈ ff ∈ J.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ ÔÏ ÖÅ ÓÁÍÏÅ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ A.

8. ðÕÓÔØ A | ËÏÌØÃÏ, S ⊂ A | ÍÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉŒÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, M É N | ÍÏÄÕÌÉ ÎÁÄ A. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ, ËÏÇÄÁ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÉÚ S^{−1}(Hom_A(M; N)) Œ Hom_S−1_A(S^{−1}M; S^{−1}N), ÚÁÄÁÎÎÙÊ ÆÏÒÍÕÌÏÊ

’=s → (m=t → ’(m)=st)

ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÉ ÉÎSSÅËÔÉŒÎÙÍ, ÎÉ ÓÀÒSSÅËÔÉŒÎÙÍ. 9. Á) ðÕÓÔØ A = A_1 × A_2. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Spec A ≃ Spec A_1 ⊔ Spec A_2 (ÎÅÓŒÑÚÎÏÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ).

Â) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ É ÏÂÒÁÔÎÏ, ÅÓÌÉ Spec A ÎÅÓŒÑÚÅÎ, ÔÏ A ÐÒÅÄÓÔÁŒÉ- ÍÏ Œ ŒÉÄÅ ÐÒÑÍÏÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ËÏÌÅÃ. (õËÁÚÁÎÉÅ: A ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏ Œ ŒÉÄÅ ÐÒÑÍÏÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÎÅÎÕÌÅŒÙÅ e_1; e_2 ∈ A, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ e^2_1 = e_1, e^2 = e_2, e_1e_2 = 0 É e_1 + e_2 = 1.)

10. ðÕÓÔØ A | ËÏÌØÃÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ (ÓËÁÖÅÍ, ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÚÎÁÞÎÙÈ) ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ [0; 1]. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ÐÒÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ Œ A ÍÁËÓÉÍÁ- ÌÅÎ?