ëÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ (ŒÅÓÎÁ 2006) ìÉÓÔÏË 4

1. ðÕÓÔØ ’: A → B | ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ËÏÌÅÃ É p ∈ Spec(A). ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Spec(k(p)⊗_A B) ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ Œ^{∗−1}({p}), ÇÄÅ ’^∗ : Spec(B) → Spec(A) ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÏ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ ’. 2. ðÕÓÔØ Spec A = ⋃ i∈I D(f_i), ÇÄÅ f_i ∈ A. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ A-ÍÏÄÕÌØ M ËÏÎÅÞÎÏ ÐÏÒÏÖÄÅÎ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ M_{fi} ËÏÎÅÞÎÏ ÐÏÒÏÖÄÅÎ ÎÁÄ A_{fi} ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ i ∈ I.

3. A-ÍÏÄÕÌØ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÔÒÏÇÏ ÐÌÏÓËÉÍ, ÅÓÌÉ ÏÎ ÐÌÏÓÏË É ÐÒÉ ÜÔÏÍ M ⊗ N ≠ 0, ËÁË ÔÏÌØËÏ N ≠ 0.

Á) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÌÏÓËÉÊ A-ÍÏÄÕÌØ M ÓÔÒÏÇÏ ÐÌÏÓÏË ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ M ≠ mM ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÉÄÅÁÌÁ m ⊂ A.

Â) ðÕÓÔØ ’: A → B | ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ËÏÌÅÃ, ÐÒÅŒÒÁÝÁÀÝÉÊ B Œ ÐÌÏÓ- ËÉÊ A-ÍÏÄÕÌØ (ÔÁËÏÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÌÏÓËÉÍ). ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÜÔÉÈ ÕÓÌÏŒÉÑÈ B ÓÔÒÏÇÏ ÐÌÏÓËÏ ÎÁÄ A ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ’^∗ : Spec(B) → Spec(A) ÓÀÒSSÅËÔÉŒÎÏ. 4. ðÕÓÔØ A = Z[ √ 5], B = Z[^{1+√5}_2 ]. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÌÏÖÅÎÉÅ A ⊂ B ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÌÏÓËÉÍ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ (ÓÍ. ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ Œ ÚÁÄÁÞÅ 3). 5. ðÕÓÔØ k | ÐÏÌÅ, A = k[T^2; T^3] ⊂ B = k[T ]. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ŒÌÏÖÅÎÉÅ A ⊂ B ÐÌÏÓËÉÍ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ?

6. ðÕÓÔØ k | ÐÏÌÅ É A ⊂ k[T_1; : : :; T_n] | ÐÏÄËÏÌØÃÏ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÅ k É ÉÍÅÀÝÅÅ ËÏÎÅÞÎÕÀ ËÏÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ Œ k[T_1; : : :; T_n] ËÁË ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ k. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÏ A ÎčÔÅÒÏŒÏ.