üËÚÁÍÅÎ ÐÏ ËÕÒÓÕ \ëÏÍÐÌÅËÓÎÙÊ áÎÁÌÉÚ"

ŒÅÓÅÎÎÉÊ ÓÅÍÅÓÔÒ 2006 ÇÏÄÁ

úÁÄÁÞÁ 1. îÁÊÄÉÔÅ ËÒÕÇ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ ÓÔÅÐÅÎÎÏÇÏ ÒÑÄÁ ∞∑ n=0 z^{n!}

É ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÓÕÍÍÁ ÎÅ ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÁÎÁÌÉÔÉÞÅÓËÉ ÚÁ ÐÒÅÄÅÌÙ ÜÔÏÇÏ ËÒÕÇÁ.

úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ {a_j } ⊂ C | ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÅ Œ ÅÄÉÎÉÞÎÏÍ ËÒÕÇÅ ÆÕÎËÃÉÉ, ÐÒÉÎÉÍÁÀÝÉÅ Œ ÔÏÞËÁÈ^1_2 ;^1_3 ;^1_4 ;^1_5 ; : : : ÚÎÁÞÅÎÉÑ a_1; a_1; a_2; a_2; : : :

úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ f ÉÍÅÅÔ Œ ÔÏÞËÅ a ∈ C ÐÏÌÀÓ ÐÏÒÑÄËÁ n ≥ 1 (Ô. Å. ord_a f = −n). äÏËÁÖÉÔÅ ÆÏÒÍÕÌÕ

res_a f = 1 (n − 1)!

lim_{z→a} ( (z − a)^nf(z)

)_{(n−1)} ; ÇÄÅ g^{(k)} ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ k-ÕÀ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÕÀ ÆÕÎËÃÉÉ g. úÁÄÁÞÁ 4. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÎÅÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÊ ÉÎÔÅÇÒÁÌ ∫_∞ 0 ln x √ x (x + 1)^2 dx úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ f ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁ Œ ÅÄÉÎÉÞÎÏÍ ËÒÕÇÅ, Á ÅÅ ŒÅÝÅ- ÓÔŒÅÎÎÁÑ ÞÁÓÔØ Re f ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ÚÁÍËÎÕÔÏÍ ÅÄÉÎÉÞÎÏÍ ËÒÕÇÅ É ÔÏÖÄÅ- ÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÁ ÎÕÌÀ ÎÁ ÅÇÏ ÇÒÁÎÉÃÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f ÔÏÖÄÅ- ÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÁ ÍÎÉÍÏÊ ËÏÎÓÔÁÎÔÅ. œÅÒÎÏ ÌÉ ÜÔÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ, ÅÓÌÉ Re f ÏÂÒÁÝÁÅÔÓÑ Œ ÎÕÌØ ÔÏÌØËÏ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÄÕÇÅ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ? úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ ˝_j = {x + iy ∈ C | 0 ¡ x ¡ ff_j ; 0 ¡ y ¡ fi_j }, j = 1; 2, | ÄŒÁ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁ Œ C . îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ËÏÎÆÏÒÍÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ˝_1 ÎÁ ˝_2, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÉÅ ŒÅÒÛÉÎÙ Œ ŒÅÒÛÉÎÙ.

úÁÄÁÞÁ 7. ðÕÓÔØ f; g ∈ O(C ) | ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ (ÎÁÄ C ) ÃÅÌÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÂÅÚ ÎÕÌÅÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ÉÈ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÁÑ ÌÉÎÅÊÎÁÑ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÑ h = af + bg, a; b ∈ C^∗ , ÉÍÅÅÔ ÎÕÌÉ.