äÏÍÁÛÎÉÊ ÜËÚÁÍÅÎ ÐÏ ËÕÒÓÕ ĂçÒÁÓÓÍÁÎÉÁÎÙ É ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ ÆÌÁÇÏŒĄ

úÁÄÁÞÁ 1. òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ûÕÒÁ s_{(2;1)} · s_{(2;2)} ÐÏ ÂÁÚÉÓÕ ÉÚ s_˘.

úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ K_˘ | ÞÉÓÌÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÈ ÔÁÂÌÉÃ ÆÏÒÍÙ ˘. äÏËÁÖÉÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÔÏÖÄÅÓÔŒÁ:

Á) K_˘ = ∑ ˘∈¯⊗1 K_¯; Â) (1 + |˘|)K_˘ = ∑ ¯∈˘⊗1 K_¯; Œ) ∑ |˘|=l K^2_˘ = l!.

úÁÄÁÞÁ 3. œÓč Ï ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑÈ ÆÌÁÇÏŒ. ðÕÓÔØ Fl(n) | ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÆÌÁÇÏŒ Œ C^n , Ô.Å. ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, ÔÏÞËÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÐÏÌÎÙÍ ÆÌÁÇÁÍ W_• = (W_1 ⊂ · · · ⊂ W_{n−1} ⊂ W_n = V ), ÇÄÅ dim W_i = i.

ðÕÓÔØ w ∈ S_n | ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁ, V_• | ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÙÊ ÆÌÁÇ. ðÕÓÔØ r_w(p; q) = #{i ≤ p; w(i) ≤ q}. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ËÌÅÔËÉ ûÕÂÅÒÔÁ C^w ÕÓÌÏŒÉÅÍ

C^w = {W_• ∈ Fl(n)| dim(V_p ∩ W_q) = r_w(p; q); 1 ≤ p; q ≤ n}:

a) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Fl(n) = ⨆ w∈S_n C

w É ÞÔÏ C^w ∼= A^{l(w)} , ÇÄÅ l(w) ÅÓÔØ ÞÉÓÌÏ ÉÎŒÅÒÓÉÊ Œ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÅ w (ÜÔÏ ÞÉÓÌÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÄÌÉÎÏÊ ÐÅÒÅÓÔÁ- ÎÏŒËÉ w).

Â) îÁÊÄÉÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ðÕÁÎËÁÒÅ P_{Fl(n)}(q) = ∑ k≥0 q^k rk H^{2k}(Fl(n)) ÄÌÑ ËÏÌØÃÁ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÊ H^∗(Fl(n)).

Œ) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ C^v ⊂ —C^w ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÔÁËÉÅ ÐÒÏÓÔÙÅ ÔÒÁÎÓÐÏÚÉÃÉÉ t_{i1} ; : : : ; t_{ik} , ÇÄÅ k = l(w) − l(v), ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ w = vt_{i1} : : : t_{ik} .

Ç) ðÕÓÔØ w_0 = ( 1 : : : n n : : : 1 ) . ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÙÊ ËÌÁÓÓ

[ —C^{w0w}] ∈ H^∗(Fl(n)) ÞÅÒÅÚ œ_w. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ u É v | ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÊ ÄÌÉÎÙ, ÔÏ œ_u ∪ œ_{w0v} = ffi_{u;v} .

úÁÄÁÞÁ 4. çÒÕÐÐÁ B ⊂ GL(n + 1) ŒÅÒÈÎÅÔÒÅÕÇÏÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉÃ ÐÏÒÑÄËÁ n+1 ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÎÁ ÐÒÑÍÏÍ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÉ P^n ×P^n. ïÐÉÛÉÔÅ ÏÒÂÉÔÙ ÜÔÏÇÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ É ÏÔÎÏÛÅÎÉÑ ÐÒÉÍÙËÁÎÉÑ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ, ÅÓÌÉ

Á) n = 2; Â) n ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏ.

œÏÐÒÏÓÙ ÐÏ ÕÓÌÏŒÉÑÍ ÍÏÖÎÏ ÚÁÄÁŒÁÔØ ÐÏ ÁÄÒÅÓÕ smirnoff@mccme.ru. òÅÛÅÎÉÑ ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÄÁÔØ Œ ÕÞÅÂÎÕÀ ÞÁÓÔØ ÄÏ 25 ÍÁÑ 2006 ÇÏÄÁ. îÅ ÚÁÂÕÄØÔÅ ÐÏÄÐÉÓÁÔØ ÒÁÂÏÔÕ.

öÅÌÁÀ ÕÓÐÅÈÏŒ!