ðòåäóôáœìåîéñ çòõðð é áìçåâò ìé

úáäáîéå 1 óðéîïòîùå ðòåäóôáœìåîéñ

ðÕÓÔØ V | n-ÍÅÒÎÏÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Ó ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÏÊ. ïÐÒÅ- ÄÅÌÉÍ ÁÌÇÅÂÒÕ ëÌÉÆÆÏÒÄÁ Cl_n(C ) ËÁË ÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÕÀ ÁÌÇÅÂÒÕ Ó ÅÄÉÎÉÃÅÊ ÏÔ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ V Ó ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ v_1v_2 + v_2v_1 = (v_1; v_2) · 1:

úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Cl_1(C ) ∼= C ⊕ C ËÁË ÁÌÇÅÂÒÁ.

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ÐÒÏÅËÃÉÑ T^∗(V ) → Cl_n(C ) ÚÁÄÁčÔ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÒÏÓÔÁÎÓÔŒ Cl_n(C ) ∼= ∧^∗(V ).

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ V ∧ V ⊂ Cl_n(C ) ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ, ÉÚÏÍÏÒÆÎÕÀ so_n(C ).

ðÕÓÔØ n | ÞčÔÎÏ. ôÏÇÄÁ ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ V = U ⊕ U^∗ É ÓËÁÌÑÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÓÐÁÒÉŒÁÅÔ U Ó U^∗. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÄÅÊÓÔŒÉÅ Cl_n(C ) ÎÁ ∧^∗(U ) ÔÁË, ÞÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔÙ U ÄÅÊÓÔŒÕÀÔ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ, Á ÜÌÅÍÅÎÔÙ U^∗ | ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÅÍ.

úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÁËÏÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÚÁÄÁčÔ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ Cl_n(C ) ∼= End (∧^∗(U )). úÁÄÁÞÁ 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∧^{even}(U ) É ∧^{odd}(U ) ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑÍÉ so_n(C ). œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÉÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ. úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∧^{even}(U ) É ∧^{odd}(U ) ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙ, ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÏÔÍÅÔËÉ ÓÔÁÒÛÅÇÏ ŒÅÓÁ. óÏÏÔŒÅÔ- ÓÔŒÕÀÝÉÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÓÐÉÎÏÒÎÙÍÉ.

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ n | ÎÅÞčÔÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÚ ! ÆÏÒÍÙ ÏÂSSčÍÁ ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÉÔ ÃÅÎÔÒÕ É !^2 = ±1. úÁÄÁÞÁ 8. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÄŒÁ ÎÅÉÚÏÍÏÒÆÎÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ Cl_n(C ) Œ ∧^∗(U ) ÄÌÑ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÉÚÏÔÒÏÐÎÏÇÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ U . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Cl_n(C ) ∼= End (∧^∗(U )) ⊕ End (∧^∗(U )).

úÁÄÁÞÁ 9. òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÎÁ so_n(C ), ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÉÈ ÏÔÍÅÔËÉ ÓÔÁÒÛÅÇÏ ŒÅÓÁ (ÏÎÉ ÄÏÌÖÎÙ ÓÏŒÐÁÓÔØ É ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÔÁËÖÅ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÐÉÎÏÒÎÙÍ). úÁÄÁÞÁ 10. äÅÊÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÇÒÕÐÐÁ SO_n(C ) ÎÁ ÓÐÉÎÏÒÎÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑÈ?