ðòåäóôáœìåîéñ çòõðð é áìçåâò ìé

úáäáîéå 4 ðåòéïäéþîïóôø áìçåâò ëìéææïòäá

ðÕÓÔØ D | ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ K. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÕÐÅÒÁÌÇÅÂÒÙ D[ffl_+] É D[ffl_−], ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ D[ffl_±]^0 ∼= D, D[ffl_±]^1 ∼= ffl_±D, ffl_±x = xffl_± ÄÌÑ x ∈ D, ffl^2_+ = 1, ffl^2_− = −1.

úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ D[ffl_+] É D[ffl_−] | ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÅ ÐÒÏÓÔÙÅ ÓÕÐÅÒÁÌÇÅÂÒÙ. éÚÏÍÏÒÆÎÙ ÌÉ ÏÎÉ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ ÄÌÑ K = C ? á ÄÌÑ K = R?

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ sBr(C ) ËÌÁÓÓ Cl_{2n}(C ) ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎ C , Á ËÌÁÓÓ Cl_{2n+1}(C ) ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎ C [ffl_+ ].

ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÓÕÐÅÒÁÌÇÅÂÒÙ C {ffl_± } ÎÁÄ R ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ C {ffl_± }^0 ∼= C , C {ffl_± }^1 ∼= ffl_±C , ffl_±z = zffl_± ÄÌÑ z ∈ C , ffl^2_+ = 1, ffl^2_− = −1.

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ C {ffl_+ } É C {ffl_− } | ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÅ ÐÒÏÓÔÙÅ ÓÕÐÅÒÁÌÇÅÂÒÙ. éÚÏÍÏÒÆÎÙ ÌÉ ÏÎÉ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ?

ðÕÓÔØ Cl_{p;q}(R) | ÁÌÇÅÂÒÁ ëÌÉÆÆÏÒÄÁ ÏÔ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Ó ÂÉÌÉÎÅÊÎÏÊ ÓÉÍÍÅ- ÔÒÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÏÊ ÓÉÇÎÁÔÕÒÙ (p; q).

úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ sBr(R) ËÌÁÓÓ Cl_{p;q} (R) ÏÂÒÁÔÅÎ ËÌÁÓÓÕ Cl_{q;p}(R)

úÁÄÁÞÁ 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ sBr(R) ËÌÁÓÓ Cl_{p;q} (R) ÚÁŒÉÓÉÔ ÔÏÌØËÏ ÏÔ p − q mod 8 É ÒÁŒÅÎ p − q mod 8 [Cl_{p;q}(R)] 0 R 1 R[ffl_+] 2 C {ffl_+ } 3 H[ffl_− ] 4 H 5 H[ffl_+ ] 6 C {ffl_− } 7 R[ffl_−]

úÁÄÁÞÁ 6. þÅÍÕ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ ÓÕÐÅÒÁÌÇÅÂÒÙ ÉÚ ÜÔÏÊ ÔÁÂÌÉÃÙ ËÁË ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÅ ÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÙÅ ÁÌÇÅÂÒÙ? úÁÄÁÞÁ 7. þÅÍÕ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ Cl_{p;q} (R)? úÁÄÁÞÁ 8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ sBr(C ) ∼= Z=2Z. úÁÄÁÞÁ 9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ sBr(R) ∼= Z=8Z.