íë îíõ, ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, ÌÉÓÔÏË 2 16.02.06

æÁËÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ É ÄÉÓËÒÅÔÎÙÅ ÇÒÕÐÐÙ.

çÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ G (ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ G | ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ) ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ X, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ g ∈ G x ∈ X ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ (g; x) → gx ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ G × X → X (ÐÌÀÓ ÏÂÙÞÎÙÅ ÐÒÉÚÎÁËÉ ÄÅÊÓÔŒÉÑ g_1(g_2x) = (g_1g_2)x É 1 × x = x).

þÅÒÅÚ G\X ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ G-ÏÒÂÉÔ ÔÏÞÅË ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X, É ÐÕÓÔØ ß : X → G\X | ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ÐÒÏÅËÃÉÑ, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏÍ ß(x) = {Gx}. îÁÄÅÌÉÍ G\X ÆÁËÔÏÒÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ, ÏÂSS- ÑŒÉŒ ÐÏÄÍÎÏÖÅcÔŒÏ U ∈ G\X ÏÔËÒÙÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÅÇÏ ÐÒÏÏÂÒÁÚ ß^{−1}(U) ÏÔËÒÙÔ Œ X.

òÁÚÍÉÎËÁ.

úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ X ÚÁÄÁÎÁ ÔÏÐÏÌÏÇÉÑ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÊ (ÏÔËÒÙÔÙÍÉ ÓÞÉÔÁÀÔÓÑ ŒÓÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ŒÉÄÁ X \ {ËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÔÏÞÅË} É ÐÕÓÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ∅). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ X ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ, ÔÏ X ËÏÍÐÁËÔÎÏ, ÎÏ ÎÅ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ.

úÁÄÁÞÁ 2. (a) åÓÌÉ X ËÏÍÐÁËÔÎÏ É Y ÉÍÅÅÔ ÆÁËÔÏÒÔÏÐÏÌÏÇÉÀ, ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÕÀ ÎÅËÏÔÏÒÙÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ "ÎÁ" f : X → Y , ÔÏ Y ËÏÍÐÁËÔÎÏ.

(b) œÓÑËÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÓŒÑÚÎÏÇÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Œ ÄÉÓËÒÅÔÎÏÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ (Ô.Å. ÔÁËÏÅ, ÇÄÅ ŒÓÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÏÔËÒÙÔÙ) ÐÏÓÔÏÑÎÎÏ.

úÁÄÁÞÉ.

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ß ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ É ÏÔËÒÙÔÏ.

úÁÄÁÞÁ 4. æÁËÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ G\X ÎÅ ÏÂÑÚÁÎÏ ÂÙÔØ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÙÍ, ÄÁÖÅ ÅÓÌÉ X | ÈÁÕÓÄÏÒ- ÆÏŒÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. ðÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ K ¡ G | ÚÁÍËÎÕÔÁÑ Œ G ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ. K ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ G ÌÅŒÙÍÉ ÓÄŒÉÇÁÍÉ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ K\G | ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ.

úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ X ÌÏËÁÌØÎÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏ É ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÆÁËÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ G\X ËÏÍÐÁËÔÎÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÅ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ C Œ X, ÞÔÏ GC = X.

ðÏÄÇÒÕÐÐÁ ` ¡ G ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÄÉÓËÒÅÔÎÏÊ Œ ÇÒÕÐÐÅ G, ÅÓÌÉ `∩U_e = {e} ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ U_e ÅÄÉÎÉÃÙ Œ ÇÒÕÐÐÅ G.

úÁÄÁÞÁ 7. ðÕÓÔØ G | ÌÏËÁÌØÎÏ ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, Á K ¡ G | ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ Œ G. óÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

(1) ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ` ¡ G ÄÉÓËÒÅÔÎÁ Œ G.

(2) ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÍÐÁËÔÁ C ÉÚ K\G ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ {fl ∈ `|C_fl ∩ C ≠ ∅} ËÏÎÅÞÎÏ

(` ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÐÒÁŒÙÍÉ ÓÄŒÉÇÁÍÉ ÎÁ ÆÁËÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ K\G ).

úÁÄÁÞÁ 8. G É K ÉÍÅÀÔ ÔÏÔ ÖÅ ÓÍÙÓÌ, ÞÔÏ É Œ ÚÁÄÁÞÅ 7, Á ` ¡ K | ÌÀÂÁÑ ÄÉÓËÒÅÔÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÇÒÕÐÐÙ G. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ z ∈ K\G ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÁÑ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ U, ÞÔÏ {fl ∈ `|U_fl ∩ U ≠ ∅} = {fl ∈ `|zfl = x}.