06.04.2006.

ìÉÓÔÏË Ć8

úÁÄÁÞÉ

1) îÁÊÔÉ ÒÏÄ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÚÁÄÁÎÎÏÊ Œ S^4{^3 ∑ 0 x_i^2 = 1} ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ x_0^2 + x_1^2 = x_3^2 + x_4^2 = 1=2 .

2) ìÀÂÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÚÁÍËÎÕÔÏÇÏ ÄÉÓËÁ D^n Œ ÓÅÂÑ ÉÍÅÅÔ ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ ÏÄÎÕ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÕÀ ÔÏÞËÕ. äÏËÁÖÉÔÅ ÜÔÕ ÔÅÏÒÅÍÕ ÄÌÑ n ≤ 2 . 3) ðÕÓÔØ S { ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ Ó ËÒÁÅÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ß(S) { ÓŒÏÂÏÄÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ Ó 1 − Ø(S) ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ.

4*) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÁËÒÙÔÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ S^1 ∨ S^1 , ÏÔŒÅÞÁÀÝÅÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ ß_1(S^1 ∨ S^1), ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËÕÂÁÍÉ ŒÓÅÈ Åč ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ. ëÁËÏŒ ÐÏÒÑÄÏË ÜÔÏÇÏ ÎÁËÒÙÔÉÑ? 5) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÁËÒÙÔÉÅ çÁÌÕÁ X^′ −→ X Ó ÁÂÅÌÅŒÏÊ ÇÒÕÐÐÏÊ çÁÌÕÁ ß(X)=ß(X^′). îÁ- ÚÏŒÅÍ ÔÁËÏÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ ÁÂÅÌÅŒÙÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÅ ÁÂÅÌÅŒÏ ÎÁËÒÙÔÉÅ X^{ab} . ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÅÇÏ ÄÌÑ X = S^1 ∨ S^1 É X = S^1 ∨ S^1 ∨ S^1 . 6) îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÇÒÁÆ ëÜÌÉ ÇÒÕÐÐÙ Z∗ Z_2 = ⟨a; b|b^2 = 1⟩.

7) ðÕÓÔØ X { ÜÔÏ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ n ÐÒÑÍÙÈ Œ R^3, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ß_1(R^3 − X) .

8) íÏÖÎÏ ÌÉ ÒÅÔÒÁÇÉÒÏŒÁÔØ ËÒÅÎÄÅÌØ: Á) ÎÁ ÒÁÚÄÅÌÑÀÝÕÀ ÅÇÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ?

Â) ÎÁ ÎÅÒÁÚÄÅÌÑÀÝÕÀ ÅÇÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ (ËÏÔÏÒÁÑ ÎÅ ÏÇÒÁÎÉÞÉŒÁÅÔ ÄÉÓË)? 9) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÆÅÒÁ S^3 ÅÓÔØ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÐÏÌÎÏÔÏÒÉÅŒ Ó ÏÂÝÅÊ ÇÒÁÎÉÃÅÊ (ÕËÁÚÁÎÉÅ: S^3 = @D^4 )