8. ôÅÏÒÅÍÁ ëÀÎÎÅÔÁ (31 ÍÁÒÔÁ)

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÂÁ ÜÔÉ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÙ.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÆÅÒÁ S^n ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅÍ ÄŒÕÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÒÁÚ- ÍÅÒÎÏÓÔÉ.

3. ðÕÓÔØ K É L | ËÏÎÅÞÎÙÅ ÓÉÍÐÌÉÃÉÁÌØÎÙÅ ËÏÍÐÌÅËÓÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Ø(K × L) = Ø(K)Ø(L).

4. ðÕÓÔØ n ¿ m ¿ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉÅ ÇÒÕÐÐÙ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ S^n × RP^m É S^m × RP^n ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ, Á ÇÒÕÐÐÙ ÇÏÍÏÌÏÇÉÊ Õ ÎÉÈ ÒÁÚÎÙÅ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉÅ ÇÒÕÐÐÙ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ S^2 × RP^∞ É RP^2 ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ, Á ÇÒÕÐÐÙ ÇÏÍÏÌÏÇÉÊ Õ ÎÉÈ ÒÁÚÎÙÅ. ∗ ∗ ∗ 6. Á) ðÕÓÔØ K =

⋃_n

i=1 L_i, ÇÄÅ L_i | ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÙÅ ÐÏÄËÏÍÐÌÅËÓÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ n ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ff_i ∈ H^{pi} (K), p_i ¿ 0, ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ff_1 ^ · · · ^ ff_n ÒÁŒÎÏ ÎÕÌÀ.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ Œ ˚K ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ, Ô.Å. cup-ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÌÀ- ÂÙÈ ÄŒÕÈ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ËÌÁÓÓÏŒ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ ÒÁŒÎÏ ÎÕÌÀ.

7. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ RP^n É C P^n ÎÅÌØÚÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ n ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÙÈ ÐÏÄ- ËÏÍÐÌÅËÓÏŒ.

Â) ðÒÅÄÓÔÁŒØÔÅ RP^n É C P^n Œ ŒÉÄÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ n + 1 ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÙÈ ÐÏÄËÏÍÐÌÅËÓÏŒ.