9. ôÅÏÒÅÍÁ ìÅÆÛÅÃÁ. ôÅÏÒÅÍÁ çÕÒÅŒÉÞÁ (7 ÁÐÒÅÌÑ) 1. Á) ðÕÓÔØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : S^n → S^n ÔÁËÏŒÏ, ÞÔÏ deg f ≠ (−1)^{n+1}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÕÀ ÔÏÞËÕ.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÓÆÅÒÅ S^{2n} ÎÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÇÏ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÐÏÌÑ ÂÅÚ ÏÓÏÂÙÈ ÔÏÞÅË.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : RP^{2n} → RP^{2n} ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÕÀ ÔÏÞËÕ.

3. ðÕÓÔØ f : C P^n → C P^n | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ìÅÆÛÅÃÁ ÏÔÏÂÒÁ- ÖÅÎÉÑ f ÒÁŒÎÏ 1 + ˘ + ˘^2 + · · · + ˘^n, ÇÄÅ ˘ ∈ Z.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ n ÞčÔÎÏ, ÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : C P^n → C P^n ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÕÀ ÔÏÞËÕ.

5. ðÕÓÔØ K | ËÏÎÅÞÎÙÊ ÓÉÍÐÌÉÃÉÁÌØÎÙÊ ËÏÍÐÌÅËÓ, f : K → K | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, f^p = f ∘ · · · ∘ f p . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ~(f^p) ≡ ~(f) (mod p). (úÄÅÓØ ~(f) | ÞÉÓÌÏ

ìÅÆÛÅÃÁ.)

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÏÅ ÔÒčÈÍÅÒÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ M^3 ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉ- ŒÁÌÅÎÔÎÏ S^3.

7. ðÕÓÔØ M^n (n ⩾ 3) | ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ n, ÐÒÉÞčÍ ß_k (M^n) = 0 ÐÒÉ k ⩽ n=2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ M^n ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÓÆÅÒÅ S^n.

8. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÄÓÔÒÏÊËÁ ÎÁÄ ÁÃÉËÌÉÞÎÙÍ CW -ËÏÍÐÌÅËÓÏÍ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÁ.

Â) ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÎÅÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ, ÎÁÄÓÔÒÏÊËÁ ÎÁÄ ËÏÔÏÒÙÍ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÁ.