îíõ | áÌÇÅÂÒÁ | 2-Ê ÓÅÍÅÓÔÒ 8 ÆÅŒÒÁÌÑ 2007 Ç.

ìÉÓÔÏË Ć1 ðÏÌÑ

áÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÚÁŒÉÓÉÍÏÓÔØ (ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÏÓÔØ)

ðÏÌÅ L ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅÍ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÔÉÐÁ ÓŒÏÅÇÏ ÐÏÄÐÏÌÑ ë , ÅÓÌÉ ÓÕÝÅ- ÓÔŒÕÀÔ ÔÁËÉÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ¸_1; : : : ; ¸_n ÉÚ L, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÉÚ L ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ ÏÔ ¸_1; : : : ; ¸_n Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÉÚ ÐÏÌÑ K . œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÐÉÛÕÔ L = K(¸_1; : : : ; ¸_n).

ðÕÓÔØ L | ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ K . óÅÍÅÊÓÔŒÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ (¸_1; : : : ; ¸_n) ÐÏÌÑ L ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁŒÉÓÉÍÙÍ, ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ F ∈ K[X_1; : : : ; X_n], ÎÅ ÒÁŒÎÙÊ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ ÎÕÌÀ, ÞÔÏ F (¸_1; : : : ; ¸_n) = 0.

åÓÌÉ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÜÌÅÍÅÎÔ ¸_n ŒÈÏÄÉÔ Œ ÜÔÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ (ÔÏ ÅÓÔØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÏÔ ÏÄ- ÎÏÊ ÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ F (¸_1; : : : ; ¸_{n−1}; X_n) ÎÅ ÒÁŒÅÎ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ ÎÕÌÀ), ÔÏ ¸_n ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁŒÉÓÉÍÙÍ ÏÔ ¸_1; : : : ; ¸_{n−1} .

0. äÁÔØ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÏÇÏ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ.

1. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÜÌÅÍÅÎÔ ¸ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ¸_1; : : : ; ¸_{n−1} , Á ËÁÖÄÙÊ ÉÚ ¸_i , Œ ÓŒÏÀ ÏÞÅÒÅÄØ, ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ˛_1; : : : ; ˛_m , ÔÏ ¸ ÁÌÇÅ- ÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ˛_1; : : : ; ˛_m .

2. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÉ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÔÉÐÁ ÍÏÝÎÏÓÔØ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÎÅÚÁŒÉÓÉ- ÍÏÇÏ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ ËÏÎÅÞÎÁ.

3. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÉ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÔÉÐÁ ŒÓÅ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÅ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ ÓÏÄÅÒÖÁÔ ÏÄÎÏ É ÔÏ ÖÅ ÞÉÓÌÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.

üÔÏ ÞÉÓÌÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÔÅÐÅÎØÀ ÔÒÁÎÓÃÅÎÄÅÎÔÎÏÓÔÉ L ÎÁÄ K É ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ tr deg L=K .

4. ðÕÓÔØ L | ÐÏÌÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ C = {x^2 + y^3 + y + 1 = 0} Œ C^2 . œÙÞÉÓÌÉÔØ tr deg L=C .

5. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ËÌÁÓÓ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ËÌÁÓÓÏÍ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÔÉÐÁ ÓÔÅÐÅÎÉ ÔÒÁÎÓÃÅÎÄÅÎÔÎÏÓÔÉ 0.

6. ìÀÂÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ L ÐÏÌÑ K ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÍÕ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÀ ÉÌÉ ÓÁ- ÍÏÇÏ ÐÏÌÑ K , ÉÌÉ ÐÏÌÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁÄ K . (íÏÖÎÏ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÔØ, ÞÔÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ L { ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÔÉÐÁ ÎÁÄ K ; ÉÌÉ ÜÔÏÇÏ ÎÅ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÔØ, ÎÏ ÔÏÇÄÁ ÐÏÌØ- ÚÏŒÁÔØÓÑ ÞÅÍ-ÔÏ ÔÉÐÁ ÌÅÍÍÙ ãÏÒÎÁ.)

"œÅÒÕÀ" 1

íÏÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÐÏÌÑ P ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÁÌ- ÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ P . ðÏÌÅ P ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ, ÔÏ- ÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ÎÁ ÐÏÌÅ P .

íÙ ÂÕÄÅÍ ÐÏÓÔÏÑÎÎÏ ÜÔÉÍ ÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ.

ëÏÎÅÞÎÙÅ ÐÏÌÑ

7. ðÏÒÑÄÏË ÌÀÂÏÇÏ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÐÏÌÑ ÒÁŒÅÎ p^n , ÇÄÅ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ.

8. äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ q = p^n ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÅ (Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ) ÐÏÌÅ F_q ÐÏÒÑÄËÁ q .

œÏÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ ÓÕÝÅÓÔŒÏŒÁÎÉÅÍ ÐÏÌÑ F_p É ÉÓÓÌÅÄÏŒÁÔØ ËÏÒÎÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^q − x.

9. íÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉŒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÐÏÌÑ | ÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ.

œÏÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ ÔÅÍ, ÞÔÏ ÎÅÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ ËÏÎÅÞÎÁÑ ÁÂÅÌÅŒÁ ÇÒÕÐÐÁ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ Z_t⊕ Z_t ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÐÒÏÓÔÏÇÏ t.

10. çÒÕÐÐÁ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÐÏÌÑ F_q , ÇÄÅ q = p^n , | ÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÐÏÒÑÄËÁ n. œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÅÅ ÏÂÒÁÚÕÀÝÅÊ ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ x −→ x^p .

òÁÚÎÏÅ

11. ðÕÓÔØ L | ËÏÎÅÞÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ K , É K(X_1; : : : ; X_n) { ÐÏÌÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØ- ÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁÄ K . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ L ⊗ K(X_1; : : : ; X_n) ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ L(X_1; : : : ; X_n) (ÐÏÌÀ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁÄ L).

12. ðÕÓÔØ L | ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ K , É ËÁÖÄÙÊ ÏÔÌÉÞÎÙÊ ÏÔ ËÏÎ- ÓÔÁÎÔÙ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÁÄ K ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ Œ L. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÌÅ L ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ.

òÅÛÉŒ ÜÔÕ ÚÁÄÁÞÕ, ŒÅÒÎÉÔÅÓØ ÅÝÅ ÒÁÚ Ë "œÅÒÕÀ" 1.