îíõ | áÌÇÅÂÒÁ | 2-Ê ÓÅÍÅÓÔÒ 8 ÆÅŒÒÁÌÑ 2007 Ç.

ìÉÓÔÏË Ć2 üÌÅÍÅÎÔÙ ÔÅÏÒÉÉ çÁÌÕÁ

1. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÎÅÎÏÒÍÁÌØÎÕÀ ÂÁÛÎÀ F ¡ K ¡ E Ó ÎÏÒÍÁÌØÎÙÍÉ ÜÔÁÖÁÍÉ.

2. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ E = Q( √ 2; √ 3) | ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ. îÁÊÔÉ Gal E=Q.

3. áËËÕÒÁÔÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ ÌÅÍÍÕ ÉÚ ÌÅËÃÉÉ Ï ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÉ ŒÌÏÖÅÎÉÊ ÄÌÑ ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÙÈ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ.

4. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÌÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÅÓÔØ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁ- ÌÕÁ.

5. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ (ÎÏÒÍÁÌØÎÏÓÔØ + ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏÓÔØ) = (ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ).

6. îÁÊÔÉ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^3 − 2 ÎÁÄ Q.

7. îÁÊÔÉ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ (x^2 − 2)(x^2 − 3) ÎÁÄ Q.

8. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^4 −2 ÎÁÄ Q ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÇÒÕÐÐÅ ÄÉÜÄÒÁ D_8 .

9. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏÇÏ ÍÎÏ- ÇÏÞÌÅÎÁ ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ÅÇÏ ËÏÒÎÑÈ.

10. ðÕÓÔØ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÐÑÔÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎ- ÔÁÍÉ ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÄŒÕÍÑ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÍÉ É ÔÒÅÍÑ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÍÉ ËÏÒÎÑÍÉ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÅÇÏ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁÄ Q ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ S_5 .

11. œÙÞÉÓÌÉÔØ Gal ( Q(^5 √ 1)=Q ) . 12. ðÕÓÔØ F_q | ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÌÅ, q = p^n . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÎÁÄ F_p ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ff É ff^p ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ.