îíõ | áÌÇÅÂÒÁ | 2-Ê ÓÅÍÅÓÔÒ 8 ÍÁÒÔÁ 2007 Ç.

ìÉÓÔÏË Ć6

ñÝÉË Ó ÉÎÓÔÒÕÍÅÎÔÁÍÉ-2: ÌÏËÁÌÉÚÁÃÉÑ É ÐÏÐÏÌÎÅÎÉÅ

ìÏËÁÌÉÚÁÃÉÑ

ðÕÓÔØ A | ËÏÌØÃÏ ÂÅÚ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ ÎÕÌÑ, S ¡ A | ÐÏÌÕÇÒÕÐÐÁ (ÐÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÀ) Ó ÅÄÉÎÉ- ÃÅÊ, ÌÅÖÁÝÁÑ Œ A.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ A S ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÌÁÓÓÏŒ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÈ ÄÒÏÂÅÊ { a s } , a ∈ A; s ∈ S . ðÏÌÏÖÉŒ {a s } + { a^′ s^′ } = { as^′ + a^′s

ss^′ } ; {a s } · { a^′ s^′ } = { aa^′ ss^′ } ;

ŒŒÅÄÅÍ Œ A S ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ËÏÌØÃÁ (ÐÒÏŒÅÒØÔÅ ÜÔÏ ÓÁÍÙÍ ÔÝÁÔÅÌØÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ; ÎÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ a s ∼ a^′ s^′

⇔ as^′ = a^′s). ðÏÓÔÒÏÅÎÎÏÅ ËÏÌØÃÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÏËÁÌÉÚÁÃÉÅÊ A S ËÏÌØÃÁ A

ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÍÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉŒÎÏÊ ÐÏÌÕÇÒÕÐÐÙ S . çÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ a → { a 1 } ÎÁÚÙŒÁ- ÅÔÓÑ ÌÏËÁÌÉÚÉÒÕÀÝÉÍ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ.

1. åÓÌÉ ÉÄÅÁÌ P ¡ A ÐÒÏÓÔ, ÔÏ S = A − P | ÐÏÌÕÇÒÕÐÐÁ. œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ A S ÞÅÒÅÚ A_{(P )} . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ

Á) Œ ËÏÌØÃÅ A_{(P )} ŒÓÅ ÎÅÏÂÒÁÔÉÍÙÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ÍÁËÓÉÍÁÌØ- ÎÙÊ ÉÄÅÁÌ P A_{(P )} (ÔÁËÏÅ ËÏÌØÃÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÏËÁÌØÎÙÍ);

Â) A_{(0)} ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÐÏÌÅÍ ÞÁÓÔÎÙÈ R(A) ËÏÌØÃÁ A;

Œ) R ( A S ) = R(A).

ðÕÓÔØ ‘ | ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ É S_‘ | ÐÏÌÕÇÒÕÐÐÁ Œ Z, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ŒÓÅÍÉ ÐÒÏÓÔÙÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ, ÎÅ ŒÈÏÄÑÝÉÍÉ Œ ‘. ðÏÌÏÖÉÍ Z_‘ = Z S_‘ . 2. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÁÍÉ ŒÉÄÁ Z_‘ ÉÓÞÅÒÐÙŒÁÀÔÓÑ ŒÓÅ ÐÏÄËÏÌØÃÁ (Ó ÅÄÉÎÉÃÅÊ) ÐÏÌÑ Q.

3. ðÕÓÔØ O_K | ËÏÌØÃÏ ÃÅÌÙÈ ÐÏÌÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ÞÉÓÅÌ K É p ∈ Z | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ O_K · Z_{{p}} ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÃÅÌÙÍ ÚÁÍÙËÁÎÉÅÍ ÌÏËÁÌØÎÏÇÏ ËÏÌØÃÁ Z_{{p}} Œ K .

ðÏÐÏÌÎÅÎÉÅ

ðÕÓÔØ A | ËÏÌØÃÏ É A = I_0 ⩾ I_1 ⩾ I_2 ⩾ : : : | ÕÂÙŒÁÀÝÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÅÇÏ ÉÄÅÁÌÏŒ Ó^∞ ⋂ j=0 I_j = {0}.

œŒÅÄÅÍ Œ A "ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ" d(x; y) = e^{−k}; e ¿ 1, ÅÓÌÉ x − y ∈ I_k , ÎÏ x − y =∈ I_{k+1} .

4. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ d ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ (ÎÅÁÒÈÉÍÅÄÏŒÕ) ÍÅÔÒÉËÕ Ó ÓÉÌØÎÙÍ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ d(x; z) ⩽ max (d(x; y); d(y; z))

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÐÏÌÎÅÎÉÅ ^A_d ËÏÌØÃÁ A ÐÏ ÍÅÔÒÉËÅ d.

5. ëÁË ŒŒÅÓÔÉ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ËÏÌØÃÁ Œ ^A_d ?

íÏÖÎÏ ÌÉ ÐÒÏÄÏÌÖÉÔØ ÍÅÔÒÉËÕ d Ó A ÎÁ R(A)?

6. þÔÏ ÄÁÅÔ ÎÁÛÁ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÑ Œ ÓÌÕÞÁÅ ËÏÌØÃÁ A = Z É I_j = (p^j ), p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ?

7. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ËÏÌØÃÏ ^Z_p ËÏÍÐÁËÔÎÏ.

8. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ^Z_p | ÌÏËÁÌØÎÏÅ ËÏÌØÃÏ.

9. þÔÏ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ p-ÁÄÉÞÅÓËÉ ÐÏÐÏÌÎÉÔØ ÌÏËÁÌÉÚÁÃÉÀ Z_{{p}}?

10. œÅÒÎÏ ÌÉ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ: ÓÉÓÔÅÍÁ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÕÒÁŒÎÅÎÉÊ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆ- ÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÉÍÅÅÔ ÃÅÌÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ, ËÏÇÄÁ ÏÎÁ ÉÍÅÅÔ ÒÅÛÅÎÉÅ Œ ^Z_p ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÐÒÏÓÔÙÈ p?

11. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x^{p−1} − 1 ÒÁÓËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ ÎÁÄ ËÏÌØÃÏÍ ^Z_p ÎÁ ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ.

12. ðÕÓÔØ O | ËÏÌØÃÏ ÃÅÌÙÈ ÐÏÌÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ÞÉÓÅÌ K ,

P | ÐÒÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ Œ O , ^O_P | P -ÁÄÉÞÅÓËÏÅ ÐÏÐÏÌÎÅÎÉÅ ËÏÌØÃÁ O , ^K_P | ÐÏÌÅ ÞÁÓÔÎÙÈ ËÏÌØÃÁ ^O_P .

œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ [K : Q] ⩾ [ ^K_P : ^Q_p], ÇÄÅ (p) = P ∩ Z ?