îíõ | áÌÇÅÂÒÁ | 2-Ê ÓÅÍÅÓÔÒ 15 ÍÁÒÔÁ 2007 Ç.

ìÉÓÔÏË Ć7 òÅÛÅÔËÉ ÎÁÄ ËÏÌØÃÁÍÉ œÓÅ Ï ÒÅÛÅÔËÁÈ ÎÁÄ ËÏÌØÃÁÍÉ ÂÅÚ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ 0 ÍÏÖÎÏ ÕÚÎÁÔØ ÉÚ ÔÒÁËÔÁÔÁ âÕÒÂÁËÉ áÌÇÅÂÒÁ, §4.

ðÕÓÔØ A | ËÏÌØÃÏ ÂÅÚ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ 0, K = R(A) | ÅÇÏ ÐÏÌÅ ÞÁÓÔÎÙÈ, V | ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ K . A-ÍÏÄÕÌØ M ¡ V ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ A-ÒÅÛÅÔËÏÊ (ÉÌÉ ÐÒÏÓÔÏ ÒÅÛÅÔËÏÊ), ÅÓÌÉ

1) K ⨂ A M = V (ÉÌÉ KM = V );

2) ÍÏÄÕÌØ M ËÏÎÅÞÅÎ ÎÁÄ ËÏÌØÃÏÍ A. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ

1. åÓÌÉ M_1 É M_2 | ÄŒÅ A-ÒÅÛÅÔËÉ Œ V , ÔÏ ÒÅÛÅÔËÁÍÉ ÑŒÌÑÀÔÓÑ M_1 +M_2 É M_1 ∩M_2 . 2. åÓÌÉ W ¡ V | ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Œ V , M | ÒÅÛÅÔËÁ Œ V , ÔÏ M ∩ W ÅÓÔØ ÒÅÛÅÔËÁ Œ W .

3. åÓÌÉ f : V_1 × · · · × V_n −→ W | ÐÏÌÉÌÉÎÅÊÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ K -ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒ, M_i ¡ V_i | ÒÅÛÅÔËÁ Œ V_i (1 ⩽ i ⩽ n), ÔÏ A-ÍÏÄÕÌØ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÙÊ f(M_1 × · · · × M_n), ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÅÛÅÔËÏÊ Œ K -ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÍ f(V_1 × · · · × V_n).

4. ðÕÓÔØ M ¡ V É N ¡ W | ÄŒÅ A-ÒÅÛÅÔËÉ.

íÎÏÖÅÓÔŒÏ {h ∈ Hom_K (V; W ) | h(M) ¡ N} ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ (N : M). ôÏÇÄÁ a) (N : M) ÅÓÔØ A-ÒÅÛÅÔËÁ Œ Hom_K (V; W ); Â) (N : M) ∼= Hom_A(N; M) (ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ).

5. åÓÌÉ S | ÐÏÌÕÇÒÕÐÐÁ Ó ÅÄÉÎÉÃÅÊ Œ A^∗ = A\{0} É M | ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ÒÅÛÅÔËÁ Œ V , ÔÏ A S M | A S -ÒÅÛÅÔËÁ Œ V .

œ ÚÁÄÁÞÁÈ 6 { 10 A | ÄÅÄÅËÉÎÄÏŒÏ ËÏÌØÃÏ.

äÅÄÅËÉÎÄÏŒÙ ËÏÌØÃÁ

6. ðÕÓÔØ a É b | ÉÄÅÁÌÙ ËÏÌØÃÁ A. åÓÌÉ a = ∏ P^{ai}_i , b = ∏ P^{bi}_i | ÉÈ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁ ÐÒÏÓÔÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ, ÔÏ

a + b = ∏ P^{min(ai;bi)} i a ∩ b = ∏ P^{max(ai;bi)} i 7. îÏÒÍÏÊ N(P ) ÐÒÏÓÔÏÇÏ ÉÄÅÁÌÁ P ¡ A ÎÁÚÏŒÅÍ ÞÉÓÌÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÐÏÌÑ A=P . îÏÒÍÕ N(a) ÌÀÂÏÇÏ ÉÄÅÁÌÁ a ¡ A, a = ∏ P^{ai}_i ÐÏÌÏÖÉÍ ÒÁŒÎÏÊ N(a) = ∏ N(P_i)^{ai} . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ N(a) = |A=a|.

8. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ |b=ab| = |A=a| ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ a É b ÉÚ A.

9. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ Gal(K=Q) ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ çÁÌÕÁ K ¿ Q ÔÒÁÎÚÉ- ÔÉŒÎÏ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ËÁÖÄÏÍ ÓÌÏÅ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÐÒÏÅËÃÉÉ Spec O_K −→ Spec Z.

10. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÉÄÅÁÌ ËÏÌØÃÁ A ÍÏÖÎÏ ÐÏÒÏÄÉÔØ (ËÁË A-ÍÏÄÕÌØ) ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ ÄŒÕÍÑ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ.

ðÒÁÚÄÎÙÅ ŒÏÐÒÏÓÙ ÉÚ åçü ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ

11. óÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÌÉ ËÏÌØÃÁ ÂÅÚ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ ÎÕÌÑ Ó ËÏÎÅÞÎÙÍ ÞÉÓÌÏÍ ÐÒÏÓÔÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ?

òÏŒÎÏ Ó 10 ÐÒÏÓÔÙÍÉ ÉÄÅÁÌÁÍÉ? œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÔÁËÏÅ ËÏÌØÃÏ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ

a) ÎÅÔÅÒÏŒÏ Â) ÇÌÁŒÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ Œ) ÄÅÄÅËÉÎÄÏŒÏ?

12. (ëÁÐÌÁÎÓËÉÊ) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ Œ ËÏÌØÃÅ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ [0; 1] ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÆÕÎËÃÉÊ, ËÏÔÏÒÙÅ ÒÁŒÎÙ 0 Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ 0 (ÓŒÏÅÊ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÆÕÎË- ÃÉÉ). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÍ ÍÏÄÕÌÅÍ ÎÁÄ ÒÁÓÓÍÁ- ÔÒÉŒÁÅÍÙÍ ËÏÌØÃÏÍ ÆÕÎËÃÉÊ. âÕÄÅÔ ÌÉ ÜÔÏÔ ÍÏÄÕÌØ ËÏÎÅÞÎÏ ÐÏÒÏÖÄÅÎ? åÓÔØ ÌÉ Œ ÎÅÍ ËÒÕÞÅÎÉÅ? íÏÖÎÏ ÌÉ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÊ ÐÒÉÍÅÒ Œ C[0; 1]?