îíõ | áÌÇÅÂÒÁ | 2-Ê ÓÅÍÅÓÔÒ ìÅËÃÉÑ 9 | 5 ÁÐÒÅÌÑ 2007 Ç.

ï ÆÕÎËÔÏÒÅ Hom òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÏÞÎÕÀ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ A-ÍÏÄÕÌÅÊ

0 −→ M_1^f−→ M^g−→ M_2:

ïÎÁ ÉÎÄÕÃÉÒÕÅÔ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ

0 −→ Hom(N; M_1)^{f ∗}−→ Hom(N; M)^{g∗}−→ Hom(N; M_2);

ËÏÔÏÒÁÑ, ËÁË ÍÙ ÓÅÊÞÁÓ ÐÒÏŒÅÒÉÍ, ÏËÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÔÏÞÎÏÊ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ N . ðÒÏŒÅÒËÁ. œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÐÕÓÔØ ’ ∈ Hom(N; M) É g^∗(’)(n) = 0 ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ n ∈ N . üÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ g(’(n)) = 0 ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ n ∈ N , Ô.Å. ’(N) ⊂ Ker g , Ô.Å. ’(N) ¡ f(M_1). ôÏÇÄÁ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÔÁËÏÇÏ ∈ Hom(N; M_1), ÞÔÏ f^∗ = ’ ÍÏÖÎÏ ŒÚÑÔØ = f^{−1} ∘ ’. üÔÉÍ ÐÒÏŒÅÒÑÅÔÓÑ ÔÏÞÎÏÓÔØ Œ Hom(N; M). ïÓÔÁÅÔÓÑ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÞÔÏ Hom(N; M_1)^{f ∗}−→ Hom(N; M) ÉÎSSÅËÔÉŒÎÏ. îÏ ÜÔÏ ÏÞÅŒÉÄÎÏ ÐÏ ÔÏÊ ÐÒÉÞÉÎÅ, ÞÔÏ M_1 ,→ M . □ úÁÍÅÞÁÎÉÅ. Hom ÎÅ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ËÏÒÏÔËÉÅ ÔÏÞÎÙÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ: Œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÅÓÌÉ ÉÍÅÅÔÓÑ ËÏÒÏÔËÁÑ ÔÏÞÎÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ 0 −→ M_1 −→ M −→ M_2 −→ 0;

ÔÏ ÎÅÔ ÎÉËÁËÉÈ ÏÓÎÏŒÁÎÉÊ ÕÔŒÅÒÖÄÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ’ ∈ Hom(N; M_2) ÍÏÖÎÏ ÐÒÏÄÏÌ- ÖÉÔØ ÄÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ N −→ M . îÏ ÅÓÌÉ ÏÂSSÅËÔ N ÐÒÏÅËÔÉŒÅÎ, ÔÏ ÜÔÏ ÔÁË (ÓÍ. ÒÉÓÕÎÏË). M ÜÐÉÍÏÒÆÉÚÍ �

M_2

N ÎÕÖÎÁÑ ÓÔÒÅÌËÁ (ÎÕÖÎÙÊ Hom(N;M ))

� � � � �^{’∈Hom(N;M2)} �

äÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ N ÓÐÒÁŒÅÄÌÉŒÏÓÔØ ŒÏÓÓÔÁÎÁŒÌÉŒÁÀÔ ÇÒÕÐÐÙ Ext, ÎÏ Ï ÎÉÈ ÐÏËÁ ÎÉ ÓÌÏŒÁ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ. åÓÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ M_1 −→ M −→ M_2 −→ 0 ÔÏÞÎÁ, ÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ N ÔÏÞÎÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ 0 −→ Hom(M_2; N) −→ Hom(M; N) −→ Hom(M_1; N).

úÁÍÅÞÁÎÉÅ. ðÏ ÏÔÎÏÛÅÎÉÀ Ë ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÏÍÕ N ÇÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ Hom(N; ) | ËÏŒÁ- ÒÉÁÎÔÎÙÊ, Á Hom( ; N) | ËÏÎÔÒÁŒÁÒÉÁÎÔÎÙÊ ÆÕÎËÔÏÒ. œÅÒÎÏ É ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ: ÅÓÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ

0 −→ Hom(N; M_1)^{f ∗}−→ Hom(N; M)^{g∗}−→ Hom(N; M_2) ÔÏÞÎÁ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ N , ÔÏ ÏÔÓÀÄÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ ÔÏÞÎÏÓÔØ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ

0 −→ M_1^f−→ M^g−→ M_2:

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. åÓÌÉ, ÎÁÐÒÉÍÅÒ, f ÎÅ ŒÌÏÖÅÎÉÅ, ÔÏ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ N ŒÏÚØÍÅÍ Ker f , Á Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÎÅÎÕÌÅŒÏÇÏ ÜÌÅÍÅÎÔÁ ’ ÉÚ Hom(N; M_1) ŒÌÏÖÅÎÉÅ Ker f ,→ M_1 . ôÏÇÄÁ f^∗(’) = 0 ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ÞÔÏ ÐÒÏÔÉŒÏÒÅÞÉÔ ÕÓÌÏŒÉÀ. îÅ ÓÌÏÖÎÅÅ ÐÒÏŒÅÒËÁ É ÏÓÔÁŒÛÅÇÏÓÑ \ÓÔÙËÁ".□ ï ÆÕÎËÔÏÒÅ ⊗ ôÅÏÒÅÍÁ. ðÕÓÔØ ÅÓÔØ ÔÏÞÎÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ mod A-ÍÏÄÕÌÅÊ M^′_A −→ M_A −→ M^{′′}_A −→ 0. ôÏÇÄÁ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÍÂÁÊÎÁ_AQ_B ÐÏÓÌÅÄÏŒÁ- ÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÒÁŒÙÈ B -ÍÏÄÕÌÅÊ M^′ ⊗_A Q_B −→ M ⊗_A Q_B −→ M^{′′} ⊗_A Q_B −→ 0 ÔÏÞÎÁ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. îÁÍ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ mod B -ÍÏÄÕÌÑ L_B ÔÏÞÎÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ

0 −→ Hom_B(M^{′′} ⊗_A Q_B; L_B) −→ Hom_B(M ⊗_A Q_B; L_B) −→ Hom_B(M^′ ⊗_A Q_B; L_B) ÉÌÉ ÔÏÞÎÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ (ÐÏ ÔÅÏÒÅÍÅ Ï Hom É ⊗)

0 −→ Hom_A(M^{′′}_A; Hom_B (L_B;_AQ_B)) −→ Hom_A(M_A; Hom_B (L_B;_AQ_B)) −→ −→ Hom_A(M^′_A; Hom_B (L_B;_AQ_B)):

îÏ ÔÁËÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÔÏÞÎÁ Œ ÓÉÌÕ ÎÁÛÉÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÉÈ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÉÊ, ÇÄÅ Œ ÒÏÌÉ ÐÒÁŒÏÇÏ A-ÍÏÄÕÌÑ N ŒÙÓÔÕÐÁÅÔ Hom_B (L_B;_AQ_B). □ ïÂ ÏÄÎÏÍ ÛÅÄÅŒÒÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÅÍÍÁ ûÁÎÕÜÌÑ. äÁÎÙ ÄŒÅ ÔÏÞÎÙÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ: 0 −→ N_1 −→ P_1^f−→ M −→ 0 0 −→ N_2 −→ P_2^g−→ M −→ 0;

ÐÒÉÞÅÍ ÍÏÄÕÌÉ P_1 É P_2 ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙ. ôÏÇÄÁ P_2 ⊕ N_1 ≃ P_1 ⊕ N_2 . äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÒÉÍÅÎÉÍ ÏÞÅÎØ ÐÏÌÅÚÎÕÀ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÀ, ËÏÔÏÒÁÑ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ \ÒÁÓ- ÓÌÏÅÎÎÙÊ ËŒÁÄÒÁÔ":

S = { (p_1; p_2) ∈ P_1 × P_2 | f(p_1) = g(p_2) } S^{pr2} �

pr_1 � P_2 g � P_1^f � M ñÓÎÏ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ pr_1 É pr_2 ÜÐÉÍÏÒÆÎÙ. ôÁË ËÁË ÏÂSSÅËÔ P_1 ÐÒÏÅËÔÉŒÅÎ, ÔÏ S = P_1 ⊕ P_? . ñÓÎÏ, ÞÔÏ P_? = Ker pr_1 , Ô.Å. P_? ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ŒÉÄÁ (0; p_2). îÏ g(p_2) = 0, Ô.Å. p_2 ∈ N_2 . ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, P_? = N_2 , ÉÌÉ S = P_1 ⊕ N_2 . áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ, S = P_2 ⊕ N_1 . □ ìÏËÁÌØÎÙÅ ËÏÌØÃÁ

A | ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÏÅ ÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÏÅ ËÏÌØÃÏ Ó ÅÄÉÎÉÃÅÊ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ëÏÌØÃÏ A ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÏËÁÌØÎÙÍ, ÅÓÌÉ ŒÓÅ ÎÅÏÂÒÁÔÉÍÙÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ËÏÌØÃÁ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÉÄÅÁÌ (ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÅÇÏ m).

ìÅÇËÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÉÄÅÁÌ ÍÁËÓÉÍÁÌÅÎ, É ÞÔÏ ÜÔÏ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ ËÏÌØÃÁ A. æÁËÔÏÒËÏÌØÃÏ A=m ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÅÍ. ðÒÉÍÅÒÙ.

1. ëÏÌØÃÏ Z_p ÃÅÌÙÈ p-ÁÄÉÞÅÓËÉÈ ÞÉÓÅÌ, m = pZ_p.

2. ëÏÌØÃÏ ÓÈÏÄÑÝÉÈÓÑ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÎÕÌÑ Œ C^n ÓÔÅÐÅÎÎÙÈ ÒÑÄÏŒ O{z_1; : : : ; z_n}.

úÄÅÓØ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÆÕÎËÃÉÊ f ∈ O ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ f(0) = 0.

3. A | ÏÂÌÁÓÔØ ÃÅÌÏÓÔÎÏÓÔÉ, P ¡ A | ÐÒÏÓÔÏÊ ÉÄÅÁÌ. ìÏËÁÌÉÚÁÃÉÑ A S_P

, ÇÄÅ S_P = A^∗\P , ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÌÏËÁÌØÎÏÅ ËÏÌØÃÏ Ó ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÍ ÉÄÅÁÌÏÍ P A S_P . 4. ëÏÌØÃÏ ÌÏËÁÌØÎÏ-ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉ, ÏÂÒÁ- ÝÁÀÝÉÈÓÑ Œ ÎÕÌØ Œ ÔÏÞËÅ x.

œ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÍ A | ÌÏËÁÌØÎÏÅ ËÏÌØÃÏ, Á ŒÓÅ ÍÏÄÕÌÉ ËÏÎÅÞÎÙ ÎÁÄ A. ðÕÓÔØ M | A-ÍÏÄÕÌØ. ôÏÇÄÁ ÓÌÏÅÍ M_0 ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ A=m -ÍÏÄÕÌØ M=mM . úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÐÏÓËÏÌØËÕ A=m | ÐÏÌÅ, ÔÏ M=mM | ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ A=m .

úÎÁÍÅÎÉÔÁÑ ÌÅÍÍÁ îÁËÁÑÍÙ ÕÔŒÅÒÖÄÁÅÔ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÍÏÄÕÌØ M ÎÅÔÒÉŒÉÁÌÅÎ, ÔÏ É ÓÌÏÊ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌÅÎ.

ìÅÍÍÁ îÁËÁÑÍÙ. ðÕÓÔØ M | ËÏÎÅÞÎÙÊ A-ÍÏÄÕÌØ. åÓÌÉ M = mM , ÔÏ M = (0).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ M = ⟨m_1; : : : ; m_k⟩. œŒÉÄÕ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ M = mM ,

m_i = ∑ w_{ij} m_j ; ÇÄÅ w_{ij} ∈ m:

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÍÁÔÒÉÃÕ E − W , ÇÄÅ W = {w_{ij} }. äÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ E − W ÏÂÒÁÔÉÍÁ. óÏÛÌÅÍÓÑ ÎÁ ÐÒÏÓÔÏÊ ÏÂÝÉÊ ÆÁËÔ:

æÁËÔ. ðÕÓÔØ ÍÁÔÒÉÃÁ T ÎÁÄ ÌÏËÁÌØÎÙÍ ËÏÌØÃÏÍ A ÔÁËÏŒÁ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÏÂÒÁ- ÔÉÍÁ ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ mod m. ôÏÇÄÁ ÏÎÁ ÏÂÒÁÔÉÍÁ ÎÁÄ A.

œÏÓÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒÁÎÎÙÍ (ÎÏ ÅÝÅ ÎÅ ÄÏËÁÚÁÎÎÙÍ) ÆÁËÔÏÍ: E − W ≡ E (mod m), Á ÐÏÔÏÍÕ ÍÁÔÒÉÃÁ E − W ÏÂÒÁÔÉÍÁ. éÚ ÅÅ ÏÂÒÁÔÉÍÏÓÔÉ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ŒÓÅ m_i = 0.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÆÁËÔÁ. ðÏ ÕÓÌÏŒÉÀ, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ T^′ , ÞÔÏ T^′ T = E + mS . îÁ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÍÁÔÒÉÃÙ E + mS ÓÔÏÑÔ ÏÂÒÁÔÉÍÙÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ. óÌÅÄÏŒÁ- ÔÅÌØÎÏ, ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÍÉ (ÏÂÒÁÔÉÍÙÍÉ) ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑÍÉ ÓÔÒÏË ÍÁÔÒÉÃÕ E + mS ÍÏÖÎÏ ÐÒÉŒÅÓÔÉ Ë ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ ~, ÞÔÏ ~T^′ T = E , ÞÔÏ É ÔÒÅÂÏŒÁÌÏÓØ. □ åÝÅ ÄŒÁ ÌÉËÁ îÁËÁÑÍÙ

ìÅÍÍÁ 1. üÌÅÍÅÎÔÙ m_1; : : : ; m_n ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÐÏÒÏÖÄÁÀÔ M , ËÏÇÄÁ ÏÎÉ ÐÏÒÏÖÄÁÀÔ M=mM .

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. œ ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ŒÓÅ ÏÞÅŒÉÄÎÏ. ðÕÓÔØ m_1; : : : ; m_n ÐÏÒÏÖÄÁÀÔ M=mM . òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÙÊ ÉÍÉ ÐÏÄÍÏÄÕÌØ Q = ⟨m_1; : : : ; m_n⟩ É ÔÏÞÎÕÀ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁ- ÔÅÌØÎÏÓÔØ 0 −→ Q −→ M^ß−→ M=Q −→ 0

äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ m ∈ M ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÅ q ∈ Q, ÞÔÏ m − q ∈ mM . ó ÏÄÎÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ß(m − q) = ß(m). ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ß(m − q) ¡ mß(M) = m(M=Q). œ ÉÔÏÇÅ ÐÏ- ÌÕÞÁÅÍ, ÞÔÏ M=Q ¡ m(M=Q). ôÁË ËÁË ÏÂÒÁÔÎÏÅ ŒËÌÀÞÅÎÉÅ ÐÏÎÑÔÎÏ, ÔÏ m(M=Q) = M=Q . ðÏ ÌÅÍÍÅ îÁËÁÑÍÙ, M=Q = (0). □

ìÅÍÍÁ 2. åÓÌÉ ’ : M −→ N | ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ A-ÍÏÄÕÌÅÊ, ÐÒÉÞÅÍ ÏÔÏÂÒÁ- ÖÅÎÉÅ ’_0 : M=mM −→ N=mN ÓÀÒSSÅËÔÉŒÎÏ, ÔÏ É ’ ÓÀÒSSÅËÔÉŒÎÏ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. üÌÅÍÅÎÔÙ n_i = ’_0(m_i) ÐÏÒÏÖÄÁÀÔ ÍÏÄÕÌØ N=mN . á ÔÏÇÄÁ n_i ÐÏÒÏÖÄÁÀÔ N . □

ôÅÏÒÅÍÁ. ðÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ ÎÁÄ ÌÏËÁÌØÎÙÍ ËÏÌØÃÏÍ ÓŒÏÂÏÄÅÎ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ ÅÓÔØ ÐÒÑÍÏÅ ÓÌÁÇÁÅÍÏÅ ÓŒÏÂÏÄÎÏÇÏ. ðÕÓÔØ P ⊕ Q = A^r . ôÏÇÄÁ P=mP ⊕ Q=mQ = (A=m)^r . œÙÂÅÒÅÍ Œ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÈ P=mP É Q=mQ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ A=mA ÂÁÚÉÓÙ x_1; : : : ; x_p É y_1; : : : ; y_q ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ (ÒÁÚÕ- ÍÅÅÔÓÑ, p + q = r ). ðÏ ÌÅÍÍÅ îÁËÁÑÍÙ ÉÈ \ÐÏÄSSÅÍÙ" x_1; : : : ; x_p É y_1; : : : ; y_q ÄÁÀÔ ÓÉ- ÓÔÅÍÙ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ ÍÏÄÕÌÅÊ P É Q ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. îÏ ÌÅÇËÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ËÏÌÌÅËÃÉÑ ⟨x_1; : : : ; x_p; y_1; : : : ; y_q⟩ ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÁ ÎÁÄ A. õÂÅÄÉÔØÓÑ Œ ÜÔÏÍ ÍÏÖÎÏ, ÎÁÐÒÉ- ÍÅÒ, ÔÁË: ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÍÁÔÒÉÃÕ T ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÏÔ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÇÏ ÂÁÚÉÓÁ {(0; : : : ; 1; : : : ; 0)} ÓŒÏÂÏÄÎÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ A^r Ë ÓÉÓÔÅÍÅ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ (x_1; : : : ; x_p; y_1; : : : ; y_q). üÔÁ ÍÁÔÒÉÃÁ ÏÂÒÁÔÉÍÁ ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ m. îÏ ÔÏÇÄÁ ÏÎÁ ÏÂÒÁÔÉÍÁ É ÎÁÄ A. □