áÎÁÌÉÚ, ÌÉÓÔÏË 2 (ŒÅÓÎÁ 2007, 2 ÓÅÍÅÓÔÒ)

íÅÒÁ É ÉÎÔÅÇÒÁÌ ìÅÂÅÇÁ

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÂÏÒÅÌÅŒÓËÉÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ ÏÔÒÅÚËÁ [0; 1] ÉÍÅÅÔ ÍÏÝÎÏÓÔØ ËÏÎÔÉÎÕÕÍ.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ R ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÉÚÍÅÒÉÍÙÅ (ÐÏ ìÅÂÅÇÕ) ÐÏÄÍÎÏÖÅ- ÓÔŒÁ, ÎÅ ÑŒÌÑÀÝÉÅÓÑ ÂÏÒÅÌÅŒÓËÉÍÉ.

3. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÎÉÇÄÅ ÎÅ ÐÌÏÔÎÏÇÏ (É ÉÚÍÅÒÉÍÏÇÏ) ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÏÔÒÅÚËÁ, ÉÍÅÀÝÅÇÏ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÕÀ ÍÅÒÕ.

4. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ” ∈ [0; 1] ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÉÚÍÅÒÉÍÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ E ⊂ [0; 1], ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ —E = [0; 1] É ¯(E) = ”.

5. ðÕÓÔØ {E_i}_{i∈N} | ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÉÚÍÅÒÉÍÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Ó ÍÅÒÏÊ (X; ¯), ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ∑_∞ i=1 ¯(E_i) ¡ ∞. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÞÔÉ ŒÓÅ x ∈ X ÓÏÄÅÒÖÁÔÓÑ ÔÏÌØËÏ Œ ËÏÎÅÞÎÏÍ ÞÉÓÌÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒ E_i.

6. îÁÊÄÉÔÅ lim_{n→∞}

∫_n 0 ( 1 −^x_n

)_n

e^{−2x}dx.

7. ðÕÓÔØ f | ÓÕÍÍÉÒÕÅÍÁÑ (ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÍÅÒÙ ìÅÂÅÇÁ) ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [a; b]. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ x → ∫ [a;x]

f(t)dt

ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ.

8. äÌÑ x ∈ (0; 1) É n ∈ N ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ f(x) ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÓÅÍÅÒÏË ÓÒÅÄÉ ÐÅÒŒÙÈ n ÚÎÁËÏŒ ÐÏÓÌÅ ÚÁÐÑÔÏÊ Œ ÄÅÓÑÔÉÞÎÏÊ ÚÁÐÉÓÉ ÞÉÓÌÁ x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÐÏÞÔÉ ŒÓÅÈ x ∈ (0; 1) ÉÍÅÅÍ lim_{n→∞} f(n)=n = 1=10.

9. îÁÊÄÉÔÅ ÍÅÒÕ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÞÉÓÅÌ ÎÁ ÉÎÔÅÒŒÁÌÅ (0; 1), Œ ÄÅÓÑÔÉÞÎÏÊ ÚÁÐÉÓÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÅÒŒÁÑ ÄŒÏÊËÁ ŒÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ ÒÁÎØÛÅ ÐÅÒŒÏÊ ÔÒÏÊËÉ.