áÌÇÅÂÒÁ 2-5 1. ðÏÌÅ ÄÅÌÅÎÉÑ ËÒÕÇÁ K_N { ÜÔÏ ÐÏÌÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ËÒÕÇÏŒÏÇÏ ÍÎÏÇÏ- ÞÌÅÎÁ ˘_N ÎÁÄ Q. ïÐÉÛÉÔÅ ÜÔÏ ÐÏÌÅ ÑŒÎÏ É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÅÇÏ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÎÁÄ Q.

2. ðÕÓÔØ a ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ N-ÏÊ ÓÔÅÐÅÎØÀ Œ Q. äÏËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ X^N − a ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍ. îÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÐÏÌÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÜÔÏÇÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ.

3. ðÕÓÔØ a ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ N-ÏÊ ÓÔÅÐÅÎØÀ Œ ÐÏÌÅ ÄÅÌÅÎÉÑ ËÒÕÇÁ K_N . äÏ- ËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ X^N −a ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍ. îÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÐÏÌÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÜÔÏÇÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ ÎÁÄ K_N .

œ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÍ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ ÞÔÏ ŒÓÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÙ. 4. ðÕÓÔØ K ⊆ ˚ { ÎÏÒÍÁÌØÎÏÅ paÓÛÉÒÅÎÉÅ É L-ÐÒÏÍÅÖÕÔÏÞÎÏÅ ÐÏÌÅ K ⊆ L ⊆ ˚. óËÁÖÅÍ ÞÔÏ L^′ { ÓÏÐÒÑÖÅÎÏ L ÅÓÌÉ L^′ = ø (L), ø ∈ Gal(˚=K). îÁÊÄÉÔÅ ÓŒÑÚØ ÍÅÖÄÕ Gal(˚=L) É Gal(˚=L^′).

5. ðÕÓÔØ K ⊆ ˙- ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÅÊ, Á ˚ É ´ { ÐÒÏÍÅÖÕÔÏÞÎÙÅ ËÏ- ÎÅÞÎÙÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ K ⊆ ˚ ⊆ ˚, K ⊆ ´ ⊆ ˚. äÏËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ É ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÐÏÌÅ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÅ É ˚ É ´. ïÎÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÏÍÐÏÚÉÔÏÍ ÐÏÌÅÊ ˚ É ´ É ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ˚´.

6. œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ É ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÉ ÞÔÏ ˙ ÎÏÒÍÁÌØÎÏ ÎÁÊÄÉÔÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ Gal(˙=K) ÏÔŒÅÞÁÀÝÉÅ ˚´ É ˚ ∩ ´.

7. œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÚÁÄÁÞÉ 5. ÐÕÓÔØ ˚ ÎÏÒÍÁÌØÎÏ ÎÁÄ K. äÏËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ ˚´ ÎÏÒÍÁÌØÎÏ ÎÁÄ ´. þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ Ï ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÊ ÇÒÕÐÐÅ çÁÌÕÁ?