áÌÇÅÂÒÁ 2-6 1. ïÔÂÒÁÖÅÎÉÅ (ËÁË ÇÒÕÐÐ) ÇÒÕÐÐÙ G Œ ÇÒÕÐÐÕ ÎÅÕÌÅŒÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÐÏÌÑ K (ËÁË ÇÒÕÐÐÕ ÐÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÀ) ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÈÁÒÁËÔÅÒÏÍ (Œ ÔÅÏÒÉÉ ÞÉÓÅÌ ÉÎÏÇÄÁ ÜÔÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËŒÁÚÉÈÁÒÁËÔÅÒÏÍ). ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÎÁ ÍÎÏÖÅ- ÓÔŒÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÇÒÕÐÐÙ. äÏËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÈÁÒÁË- ÔÅÒÙ ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ: ∑ i ˘_iØ_i(g) = 0 ÄÌÑ ŒÓÅÈ g; ˘_i ∈ K ⇒ ˘_i = 0

2. ðÕÓÔØ œ_i : L → ˚ - ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ŒÌÏÖÅÎÉÑ ÐÏÌÑ K Œ ÐÏÌÅ ˚. äÏËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ ÏÎÉ ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ: ∑ i ˘_iœ_i(a) = 0 ÄÌÑ ŒÓÅÈ a ∈ K; ˘_i ∈ ˚ ⇒ ˘_i = 0

ðÕÓÔØ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÁ ÐÏÌÑ K ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÁ Ó N. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ ÞÔÏ K ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÔ ËÏÒÎÉ ÉÚ 1 NÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ. ðÕÓÔØ ˚ { ÃÉËÌÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ K ÓÔÅÐÅÎÉ N (ÔÏ ÅÓÔØ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ c ÃÉËÌÉÞÅ- ÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÏÊ çÁÌÕÁ Z=NZ). ðÕÓÔØ œ { ÏÂÒÁÚÕÀÝÁÑ ÇÒÕÐÐÙ çÁÌÕÁ É ı { ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÊ ËÏÒÅÎØ ÉÚ 1. óÏÐÏÓÔÁŒÉÍ ÜÌÅÍÅÎÔÕ ff ∈ ˚ ÅÇÏ ÒÅÚÏÌØŒÅÎÔÕ ìÁÇÒÁÎÖÁ:

(ı; ff) = ff + ıœ(ff) + ı^2œ^2(ff) + · · · + ı^{N −1}œ^{N −1}(ff) = N −1∑

i=0 ı^iœ^i(ff)

3. äÏËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ff ÔÁËÏÅ ÞÔÏ ÅÇÏ ÒÅÚÏÌŒÅÎÔÁ ìÁÇÒÁÎÖÁ ÎÅ ÒÁŒÎÁ ÎÕÌÀ.

4. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ œ ÎÁ (ı; ff). ðÏËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ (ı; ff)^N ∈ K. 5. äÏËÁÖÉÔÅ ÞÔÏ ˚ ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÉÀ Ë K ËÏÒÎÑ N-ÏÊ ÓÔÅ- ÐÅÎÉ ÉÚ ÎÅËÏÇÏ ÜÌÅÍÅÎÔÁ a ∈ K.

ðÏÌÏÖÉÍ (ËÁË ŒÏ ŒÔÏÒÏÊ ÞÁÓÔÉ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÌÅËÃÉÉ) ÞÔÏ ˚ = L(t_1; · · · t_N ) { ÐÏÌÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÏÔ t_1; · · · t_N Á K { ÐÏÌÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÏŒ ÏÔÎÏ- ÓÉÔÅÌØÎÏ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ S_N . K ⊂ ˚ { ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ Ó ÇÒÕÐÐÏÊ S_N .

6. îÁÊÄÉÔÅ ÐÏÄÐÏÌÅ ˚ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÅ Œ ÓÉÌÕ ÏÓÎÏŒÎÏÊ ÔÅÏÒÅÍÙ ÔÅÏÒÉÉ çÁÌÕÁ ÚÎÁËÏÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ A_N .

7. îÁÊÄÉÔÅ ÐÏÄÐÏÌÅ ˚ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÅ Œ ÓÉÌÕ ÏÓÎÏŒÎÏÊ ÔÅÏÒÅÍÙ ÔÅÏÒÉÉ çÁÌÕÁ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ S_k, k ¡ N É S_k ŒÌÏÖÅÎÏ Œ S_N ËÁË ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ ÐÅÒŒÙÈ k ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.

8. îÁÊÄÉÔÅ ŒÙÒÁÖÅÎÉÅ ÄÌÑ ËÏÒÎÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ x^3 + s_1x^2 + s_2x + s_3 Œ ÒÁÄÉËÁÌÁÈ.